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Van dé can nam:

I. Tinh don diéu
cua ham so

II. Cuc tri ham s6
ITI. GTLN, GTNN
clia ham so va
Ung dung

IV. Budng tiém
can

V. Cac dang do thi
VI. Tuong giao

Cdng Pha Toan — Lép 12 Ngoc Huyén LB

Ham so6 va cac 'ng dung ctia dao ham
I. Tinh don diéu cia ham so
A. Ly thuyeét

1. Ham sé dong bién hogc nghich bién trén K (véi K 1a mot khoang (doan), nira
khoang) dwoc goi chung la ham sb don diéu trén K.

2. Tinh don diéu cia ham sé va dau caa dao ham

Pinh Iy

Chohamsé y = f () c6 dao ham trén K.
a. Néu f'(x)>0 véi moi x thudc K thi ham s f (x) ddng bién trén K.
b. Néu f'(x) <0 véi moi x thugc K thi ham s6 f (x) nghich bién trén K.
f'(x)>0= f(x) ddng bién. .

(x) (x) dong bié Néu f'(x)=0,vxeK thi

£'(x) <0= f(x) nghich bién. f (x) khong ddi trén K.

binh ly mé rong

1. Gia sirhamsé f (X) c6 dao ham trén khoang K.

a. Néu f'(x)>0 véi moi xe K va f'(x)=0 chi tai mot sé hitu han diém cua
K thi ham sé dong bién trén K.

b. Néu f'(x)<0 véi moi xe K va f'(x)=0 chi tai mot s hitu han diém cua
K thi ham s6 nghich bién trén K.

c. Néu f'(x)=0 véimoi x € K thi ham s6 khong doi trén K.

2. Gia sir ham sé f(x) lién tuc trén nira khoang [a;b) va ¢6 dao ham trén
khoing (a;b)

a. Néu f'(x)>0 (hoic f'(x)<0) véi moi xe(a;b) thi ham s dong bién
(hodc nghich bién) trén nira khoang [a;b).

b. Néu f'(x)=0 véi moi xe(a;b) thi ham s6 khong doi trén nwra khoang
[a;b).

Hinh 1,1

Ol(x)<0 F(x)=0 f(x)>0

- Néu ham sé dong bién trén K thi @6 thi ham sb di Ién tir tréi sang phai.

- Néu ham s6 nghich bién trén K thi d6 thi ham sé di xudng tir tréi sang phai
(hinh 1.1).

Vi du: Ham s cé b thi & hinh 1.1 nghich bién trén khoang (—oo;a), khong
doi trén khoang (a;b) va ddng bién trén khoang (b;+).
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STUDY TIP
V6i cac ham so cap, dé
xét diu ciia dao ham
trén khoang (X,;X,.,)

vira tim duoc hay
khong, ta chi can xét
dau cua dao ham tai
mét diém trén khoang
do.

STUDY TIP
O day ta chon STEP

(STEP = —b_aj v6i

20
(a;b) la khoang can xét
14 0.1 boi khoang kha

nho, va ta can xét tinh
dong bién, nghich bién

trén 2 khoang la (O;%j

va (llj
2

},
. %
| p— )
.5:?'5': %y
. - x -
O 1 1

Hinh 1.2

Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Ta ¢6 thé n6i rang ham s6 c6 do thi & hinh 1.1 nghich bién trén (—oo;a] boi
f(x)>0 véi moi x e(—o0;a] va dau bang chi xay ra tai x=a (tac la hiwu
han nghiém).

Li gidi:

O phan trén vé cach x4c dinh tinh don diéu cia ham s bang dao ham phai c6

diéu kién dau bang xay ra tai hitu han nghiém bai: Néu 1a vo han nghiém, hay la

Xay ra trén toan khoang dé thi ham sé khong con tinh don diéu nita, ma 13 ham

khong dbi trén khoang d6. Vi du nhu ¢ ham sé ¢6 do thi nhu hinh 1.1 thi trén

(a;b) ham s6 Ia ham hang.

3. Quy tic xét tinh don diéu cia ham sb

a. Tim tap xac dinh.

b. Tinh dao ham f '(X). Tim céac diém X; (i :1,2,3,...n) 1am cho dao ham bang 0
hoac khong xac dinh.

c. Sap xép cac diém tim duoc theo thu ty ting dan va xét dau cua dao ham trén cac
khoang (X; X, )-

d. Néu két luan vé cac khoang dong bién, nghich bién caa ham sb.

Bai toan khong chira tham sé

Vidu 1: Him s§ y =+/x—x* nghich bién trén khoang:

A (%;1) B. (o;%} C. (-;0) D. (1;+0)

Pip 4n A.
Phan tich: Bé tim khoang dong bién, nghich bién ciia ham sé thi ta di tim nghiém
cua phuong trinh y'=0 hoac gié tri lam cho phuong trinh y'=0 khong xac dinh,
tir d6 tim dwoc cac khoang dong bién, nghich bién cia ham sé.

Loi giai

Céach 1: Piéu kién: x [0;1]

-2X+1 1
Taco '=(\/x—x2)'=—; '=0 khi x==¢€[0:1].
d 2% — x? y 2 (0]

-2X+1

24X — X2

1 . L
Ta ¢ y'<0< <0< =< x<1 do d6 ham s6 nghich bién trén

&)

Hinh 1.2 12 db thi ham s6 y =Vx— x? , ta thy bai lam di xac dinh dang.

Cach 2: Nhan thdy diéu kién la x €[0;1], do vay loai ludn C va D.
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Swr dung may tinh
St dung Iénh TABLE
dé liet ké cac gia tri cua
ham sb khi cho x chay
trén khoang can xét véi
buéc nhay nhét dinh.

Math

o]
F(xa

1]
0.3
0.4

Hath

o]
Finl

0.5
0.ud398
0. useE

E -
1
|

1
0.6
0.1

O B va A, cac dau mit cua cac khoang cach nhau 0,5, do vay ta c6 thé chon dugc
STEP khi sir dung TABLE trong may tinh.

Gidi thich:
Lénh TABLE trong may tinh dung dé tinh gia tri cia ham sé tai mot vai diém.
Ta ¢6 thé sir dyng chirc ning tinh gia tri cua hai ham sé f (x) va g(x). Bai
vay, khi sir dung TABLE trong viéc xac dinh ham sé dong bién hay nghich bién
trong mot khoang 1a kha d& dang, boi ta chi can xét xem gia tri caa ham sb ting
hay giam khi x chay trén khoang do thoi.

Thao tac:

1. An , nhap ham sé can tinh gié tri.

2. START? Nhap x bt dau tir dau.

3. END? Nhap x két thuc ¢ dau.

4. STEP? Buéc nhay gitra C4c gid tri, tinh tir diém dau mat.

Ap dung vao bai todn nay ta dwoc:

An , vanhap f (x):m énE].
START? Nhép@ E]

enp? Nhap (1 (5.

steP? Nhapl) U ) ),

Sau khi nhap may hién nhu hinh bén:

Nhan thay tir khi x chay tir 0 dén 0,5 = > thi gia tri cia ham so tang, tac ham so
Y e N 1 N , - N 1 X N -7 . B \ A =9 4
dong bién trén O;E . Con véi x chay tur E den 1 thi gia tri caa ham so giam, tac

N !
ham s6 nghich bién trén E;l . Chon A.

Xét bai toan téng quat sau:

Xét sy bién thién ciia ham sé y =ax* +bx* +c,(a=0).

Loi giai
TXD: D=R.
Tacod y'=4ax’ +2bx
x=0

'=0< 2x(2ax’ +b)=0 <=
y ( ) 2ax’ +b=0

+) TH1: b o
a
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

HEE [T
X=—[-——
2a

Tir bai toan téng quat * Vo 9<0 va a>0 (hay a>0;b<0)thi 2ax’+b=0<
a

bén, ta dua ra cac két X = _E
luan sau vé sy bién thién L 2a
cua ham sb Lic nay ta c6 bang xét dau:
y=ax*+bx*+c,(a=0) b b

) X | —oo —|— 0 2 o0
* Trudng hop — <0 2a 2a

a f'(x) _ 0 + 0 _ 0 +

- V6i a>0 thi ham sb ) ) ;
ddng bién trén Tir bang xét ddu ta c6 ham sé y=ax’+bx*+c,(a=0) nghjch bién trén

f b . . s , f
[— ——;OJ va —00] — —£ va | 0; —E ; ham so dong bien trén | — —E;O va
2a \/ 2a 2a 2a
’—£;+oo ; nghich b .
2a : —2—a,+00 .

bién trén | —ooi— -2 I b
\ 2a ; =\ on

- *\/6i = <0 vaa<0 (hay a<0:b>0)thi 2ax’ +b=0 < a

va(o; —2—} a _ b
a 2a

-Vé6i a<0 thi ham sé
nghich bién trén

T X — _\j_i ° - -
oa 2a 2a
f'(x) + 0 - 0 + 0 —
—£'+oo ; don
a0 | eeond Tir bang xét ddu ta c6 ham sé y=ax’+bx*+c,(a=0) nghjch bién trén

| (6

+) TH2:

Ldc nay ta co bang xét dau:

* Truwong hop b >0
a

b . . 2 :
_Véi a>0 thi ham sé QZOthlphu:(mgtrmh 2ax” +b=0:

nghich bién trén (—o0;0)

. . n " b
va ddng bién trén +) v0 nghiém khi " >0
(0; +oo).

. . b
-\V/6i a<0 thi ham sé +) co duy nhat mot nghlém x=0 khi —=0.
a
dong bien tre,n (—=:0) +) Vi a >0 thi ta co bang xét dau:
va nghich bien trén

(0; +oo).
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STUDY TIP
Véi ham sé bac bén
trung phuong c6 dang
y=ax"+bx’+c(a=0)

* Néu 9<0 thi:
@l

1. V6i a>0 thi do thi
ham sb c6 dang chit W.

w \

2. Véi a<0 thi dd thi
ham s6 ¢6 dang chir M,
(chi 1a meo nhé @6 thi).

/V\

* Néu i >0 thi:

a
1. V6i a>0 d6 thi ham
s6 c6 dang Parabol quay
bé 16m 1én trén. \/

2. Véi a<0 thidd thi
ham s s& c6 dang
Parabol quay bé 16m

xubng dudi. /\

X —00 0 ~+00
f'(x) _ 0 +

Tir bang xét ddu ta c6 ham sé y=ax’+bx*+c,(a=0) nghjch bién trén

(—o0;0); ham sé déng bién trén (0;+o0).

+) Vi a< 0 thi ta cd bang xét dau:

X —®© 0 ~+00
f'(x) + 0 -

Tir bang xét ddu ta c6 ham sé y=ax’+bx*+c,(a=0) nghjch bién trén

(0;+0); ham sé déng bién trén (—oo;0).

Vi du 2: Chohamsb y =%X4 —2x? —1. Chon khing dinh dung

A. Ham s6 dong bién trén cac khoang (—2;0) va (2;+)
B. Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;2)
C. Ham sé nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (2;+o)

D. Ham s6 nghich bién trén céc khoang (—2;0) va (2;+)

Dap an A.
Phén tich

Y. 1 )
Huoéng tw duy 1: Tathay hamso y = 2 x* —2x* -1 co:

4 1 b A ’ 4 - ’ R 7 Ve
- Hé so a:Z >0;—=-8<0 nén ap dung két qua cua bai todn tong quat phia
a

trén thi ta c6 ham s y:%x“—ZxZ—l dong bién trén (—2;0) va (2;+0);
nghich bién trén (—o0;—2) va (0;2).

. Nhu da

Huéng tw duy 2: Xét phuong trinh y'=0< X° —4x = O@{ P
X==x

gidi thiéu ve cach nhd dang do thi ham bac bon tring phuong c6 hé s6 a = 2 >0
nén & day ta co thé xac dinh nhanh ham s dong bién trén (—2;0) va (2;+0),
ham s6 nghich bién trén (—o0;—2) va (0;2).

Huwéng tw duy 3: Sir dung Iénh TABLE.

Str dung Iénh TABLE véi START la -5 va END 5, STEP 1 ta cé thé xac dinh
duoc: gia tri cia ham sb tang khi x chay tir =2 d¢én 0 va tir 2 dén 5, gia tri cua
ham s6 giam khi x chay tir =5 dén —2 va tir 0 dén 2.
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Do d6 ta c6 thé xac dinh duoc ham sé dong bién trén (—2;0) va (2;+0).

Ham s6 nghich bién trén (—o0;—2) va (0;2).

STUDY TIP
1. Vé6i ham sé dang
_ax+b
cx+d
(ad —bc#0;c#0) ; thi
y' = ad—bc2 dit
(cx+d)
A =ad —bc thi:

a. Vé6i A >0 thi ham s6
ddng bién trén ting
khoang xac dinh.

b. Véi A <0 thi ham sé
nghich bién trén ting
khoang xac dinh.

B Math
F i)

"
| Ell
11 105. 25

-

. X—3 . ,
Vidu3: Chohamso y = 3 Khang dinh nao sau ddy la khang dinh dung?
X+
A. Ham sé dong bién trén R .
B. Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;—3) va (—3;+).
C. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;—3) va (—3;+0).

D. Ham s6 nghich bién trén R

STUDY TIP
Cac ménh dé n6i ham sb
dong bién hay nghich
bién trén mot tap s6
khong lién tuc, bi gian
doan 1a ménh d¢ sai.

Dap an B.

Tép xéc dinh D =R\{-3}

Ta o y'= 3.1—(—32).1: 6
(x+3) (x+3)

trén ting khodng xéc dinh. Tc 14 ham s dong bién trén cac khoang (—oo;—3) va

(=3;+x).

~>0 véi moi xe D. Vay ham s6 dong bién

Luwu y: Ta noéi: “Ham sé dong bién trén cac khoang (—oo;—3) va (—3; +OO)”. Ma
khéng thé noi “Ham sb déng bién trén (—oo; —3)u(—3; +oo)” hodc “Ham sb déng
bién trén tap xac dinh.”

STUDY TIP
Vi ham sb bac ba c6
dang
y=ax® +bx*+cx+d
(a=0). Néu phuong
trinh y'=0 c0 hai
nghiém phan biét:
Néu a>0 thi dd thi
ham s6 ¢ dang chix N,
tirc ham sé ¢6 hai
khoang dong bién mot
khoang nghich bién.
Con a<0 thi nguoc lai.

Vidu 4: Cho ham sé y = x° (3— X). Ménh dé nao sau day la dang?
A. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—o0;0).
).

B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (2;+
C. Ham s6 da cho ddng bién trén khoang (0;2).

D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo; 3).

Pap an C.
Loi giai
x=0

Taco y'=—3x2+6x=0<:{ )
X =

Nhan thdy day 1a ham sé bac ba, c6 hé s6 a=—-1<0 nén ham s6 dong bién trén
(0;2).

Nhan xét: Viéc nhé dang d6 thi gitip ta 1am nhanh cac bai toan don diéu ma khéng
can vé bang bién thién.

11
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Vi du 5: Trong cac ham sé sau ham nao dong bién trén R?

A y=x'+x"-1 B.yzx—Jrl
X+3
C.y=x*+1 D. y=x*+X

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh coé tat ca 3 cudon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay co nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193

Dap an D.

Loi giai
Ta c6 thé loai phuong én A, B, C do:
Ham sé bac bdn tring phuong ludn ¢6 khoang d6ng bién va nghich biéq trén R.
Tuong tuw ham bac hai c¢6 do thi dang parabol nén cling luén c6 khoang dong bién,
khoang nghich bién trén R .
Con phuong an B: Ham phan thiic bac nhat trén bac nhat gian doan tai X =—3, do
d6 ham s6 nay khong thé luén dong bién trén R. Ma chi ludn don diéu trén ting
khoang xac dinh.
Qua bai toan trén ta rit ra cac két qua sau:

Két qua 1: Ham s6 bac bén tring phuong ludn cé mot diém cuc trj 14 X =0,
do vay ham sé bac bdn trung phuong ludn co khoang ddng bién, nghich bién
trén R.

Két qua 2: Ham bac hai ludn c¢6 mot diém cuc dai hoic mot diém cuc tiéu,
hoac nhé ném na 1a d6 thi ham bac hai 1a mot parabol, do vday ham bac hai
khong thé don diéu trén R .

Két qua 3: Ham phan thac bac nhét trén bac nhat khdng thé don diéu trén R
do ham sé bi gian doan tai gia tri 1am cho mau sé khong xac dinh, do d6 ta chi
c6 thé néi ham sb nay don diéu trén ting khoang xac dinh cht khong néi don
diéu trén tap xac dinh hoac don diéu trén R.

Két qua 4: D& ham sé bac ba c6 dang y =ax’ +bx’+cx+d (a=0) don

diéu trén R thi phuong trinh y'=0 < 3ax® +2bx+c=0 (c6 A'=b*—3ac)

vO nghiém hozc ¢ nghiém duy nhét, tic|A'<0 < b*—3ac <0| (trong cong
thizc nay a, b, ¢ lan luot 1a cac hé sé caa ham bac ba ban dau). Lic nay diu cua
hé sb a quyét dinh tinh don diéu cua ham sé.

a. Néu a < 0 thi ham sb nghich bién trén R .
b. Néu a >0 thi ham sé ddng bién trén IR
LOVEBOOK.VN|12




Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

2x—17

Vi du 6: Khing dinh nao sau day la khang dinh sai vé ham s6 y = T
X+

A. Ham s dong bién trén (1;+<0)
B. Ham sé dong bién trén R
C. Ham sb khéng c6 cuc tri

D. Ham s dong bién trén (—oo;—1)

Dap an B.
Loi gidi
Tur két qua 3 & trén ta chon luén B.

Vi du 7: Hoi ham sb y = v'x? —4x + 3 dong bién trén khoang nao?
A. (2;+0) B. (—0;3) C. (—0;1) D. (3;+)

Dap an D.
Loi gidi
Tap xac dinh: D= (—oo;l] U[B; +oo)
2x—4 B X—2
2\X?—4x+3 X2—4x+3

y'>0< x> 2, két hop véi diéu kién xac dinh thi ham sé dong bién trén (3;+0)

Taco y'=

STUDY TIP
Véi ham sé bac ba cé
dang
y =ax® +bx*+cx+d
(a=0). Néu phuong
trinh y'=0 v6 nghiém
thi:
*\/6i a>0 ham sb
ddng bién trén R.
*\Véi a<0 ham sb
nghich bién trén R .

Vi du 8: Cho ham s6 y = x®> +3x+ 2. Ménh dé nao dudi day la ding?

A. Ham sb dong bién trén khoang (—o0;0) va nghich bién trén khoang
(0;+00).

B. Ham s nghich bién trén khoang (—oo;+o0).

C. Ham s dong bién trén khoang (—oo;+0).

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;0) va ddng bién trén khoang
(O;+oo).

bap an C.
Lo gidi
Cach 1: Lai giai thong thwong
Taco y'=3x*+3=3(x"+1)>0,vxeR. Suy ra ham s§ y=x+3x+2 luon
dong bién trén (—oo; +00).

Cach 2:

13
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Ta thdy phuong trinh y'=0 v6 nghiém va a =1> 0 nén ham s6 di cho luén dong

bién trén (—o0;+00).

Vi du 9: Ham s6 nao duéi day dong bién trén khoang (—oo;+00)?

|

_x+1 X —

A y=—"= B. y=x’+x C.y=—= D.y=—x>-3x
X+3 X—2
Pap an B.
Loi giai
N £ aX-l-b d A A A =X - .
- Ham s6 dang y = ,| X# —— | ludon don diéu (dong bién, hoac nghich
cx+d c
o L dy o d,
bién) trén moi khoang | —oo;—— | va | —— ;40 |.
c c

Ta loai ngay hai dap an A va C.
- V6i phuong an B:

Tacd y'=3x"+1>0,Vx R nén ham s dong bién trén R
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham

The best or nothing_

Bai tap ren luyén ky nang

Cau 1: Cho ham sb y:%. Trong céc khang
dinh dudi ddy, khang dinh nao dung?

A. Ham s6 ludn dong bién trén (0;+0)

B. Ham s ludn nghich bién trén (0;e) va dong
bién trén (e;+o0)

C. Ham s nghich bién trén (0;1) va dong bién
trén (1;+o0)

D. Ham s6 nghich bién trén (0;1) va (Le);
dong bién trén (e&;-+o)
Cau 2: Cho ham sé y =x—In(x+1). Khing dinh
nao dudi day la dung?

A. Ham sé c6 tap x4c dinh 1a R\ {-1}

B. Ham s dong bién trén (—1;+0)

C. Ham s6 ddng bién trén (—o0;0)

D. Ham s6 nghich bién trén (—1;0)
Cau 3: Hoi ham sé y = x®+3x* —4 nghich bién
trén khoang nao?

A. (-2;0) B. (—o0;-2)

C. (0;+0) D. R

. 2 ,
Cau 4: Cho ham so y = . Khang dinh nao

dudi day 1a dang?
A. Ham s6 dong bién trén mdi (ting) khoang
(—oo;l) va (1; +oo)
B. Ham sb nghich bién trén mdi (ting) khoang
(—o0;1) va (1;+00)
C. Ham sé nghich bién trén R
D. Ham sé nghich bién véi moi x =1
Cau 5: Ham s6 y =—x>+3x* +9x ddng bién trén
khoang nao sau day?
A. (-2;3) B. (—2;-1)
15

C.R D. (-13)
Cau 6: Cho ham sb y=-x®—6x*+10. Chon
khing dinh dtng trong cac khing dinh sau

A. Ham s6 da cho dong bién trén khoang
(—:0)

B. Ham sé di cho ddng bién trén khoang
(—o0i—4)

C. Ham sb da cho dong bién trén khoang
(O;+oo)

D. Ham sé di cho ddng bién trén khoang
(-4.0)
Cau 7: Cho ham s6 y=x* —2x*—1. Khing dinh
nao sau day la dang?

A. Ham s6 da cho dong bién trén khoang
(—o0;—1) vakhoang (0;1)

B. Ham s da cho nghich bién trén khoang
(O;+oo)

C. Ham sé da cho nghich bién trén khoang
(—o0;—1) vakhoang (0;1)

D. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang
(-%0)
Cau 8: Ham s6 f(x) c6 dao ham
f '(X) = (X + 2). Phét biéu nao sau day la dung?

A. Ham s ddng bién trén khoang (—2;+0)

B. Ham s6 nghich bién trén cac khoang
(—oo;—Z) va (O; +oo)

C. Ham sb ddng bién trén cac khoang (—o0;—2)
va (0;+oo)

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;0)
Cau 9: Ham sb y = 2x* +1 ddng bién trén khoang
nao?
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B. (0;+oo)

D. (—oo;O)

Cau 10: Biét ring ham )
y=ax*+bx*+c (a=0) dong bién trén (0;+w0),
khéng dinh nao sau day ding?
A.a<0b<0
C.ab>0

B. ab<0
D.a>0b>0

Cau 11: Ham sé y :—%x“ — 2x% + 3 nghich bién

trong khoang nao sau day:
A. (—o0;0) B. (-2;0)

C. (=2;+x) D. (0;+0)

Cau 12: Ham sb nao sau day dong bién trén tap xac

dinh cua no:

_x+1

A y=x—x+1 B.y="—=
x-1

C.y=x"+2x-3 D. y=x"+2x*+3

Cau 13: Hoi ham s y =+2x—x* ddng bién trén
khoang nao??
A. (—00;2)

C.(12)

B. (0;1)
D. (1; +oo)

Cau 14: Cho ham s y =sin x—cos X ++/3x. Tim
khang dinh ding trong cac khang dinh sau:

A. Ham sé nghich bién trén (—0;0)
B. Ham s6 nghich bién trén (1;2)

C. Ham sé la ham l¢

D. Ham s ddng bién trén (—oo;+o0)

Cau 15: Ham s6 y = x* —2x* —7 nghich bién trén
khoang nao?
A. (0;1) (0;+0)

B.
C. (-10) D. (—=;0)

Cau 16: Hoi ham sé y = +/x* —4x+3 nghich bién
trén khoang nao?
A. (2;+) B. (3;+0)
C. (—oo;l)
Cau 17: Xét tinh don diéu cua ham sb
y=x>-3x+2.

D. (—00;2)

A. Ham sb da cho nghich bién trén khoang
(-L1), dong bién trén cac khoang (—oo;—1) va

(1; +oo)

B. Ham s da cho dong bién trén khoang (—1;1),
nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (1;+w)

C. Ham s6 da cho ddng bién trén (—oo;+o0)

D. Ham sé da cho nghich bién trén khoang
(0;3), dong bién trén cac khoang (—o0;0) va
(3; +oo)

A .z 3 \ .
Cau 18: Ham sé y =In(x+2)+—— ddng bién
X+ 2
trén khoang nao?
A. (—o0;1) B. (1+)

) el

Cau 19: Ham s6 y=2x*—x" nghich bién trén
nhitng khoang nao? Tim dap an dang.

A. (=10);(L+o0) B. (—o0;—1);(0;1)
C. (-10) D. (-11)

. 2X — S
Cau 20: Ham so y= nghich bien trén

3
Jx2-1

khoang nao trong cac khoang dudi day?

A. (—o0;—1) va (1;%) B. (g;+ooj

()

D. (—oo;—l)
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham

The best or nothing_

Cau 21: Cho ham s6 y =x*—3x*+1. Ménh dé
nao sau ddy 1a ménh dé dang?

A. Ham s6 dong bién trén khoang (0;2)

B. Ham s nghich bién trén khoang (—o0;0)

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2)

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (2;+o0)
Cau 22: Cho ham sé f (x) xac dinh trén R va c6
d6 thi ham s y = f '(x) 1a duong cong trong hinh
bén. Ménh dé nao dudi day ding?

A
Yy

>

A.Hamsé f (x) ddng bién trén khoang (1;2)

B. Ham sé f(x) nghich bién trén khoang
(0:2)

C.Hamso f(x) dong bién trén khoang (—2;1)

D. Ham sé f(x) nghich bién trén khoang

(-11)

Cau 23: Ham s6 y= nghich bién trén

x° +1
khoang nao dudi day?
A. (0;490) B. (~11)
C.(—ax+dﬂ D.(—axO)

Cau 24: Ham sé nao dudi day doéng bién trén
khoang (—oo;+oo)?

A.yzx—Jr1 B. y=x>+x
X+3

C.yzx—_1 D. y=—-x>—-3x
X—2

17

Cau 25: Cho ham s6 y=x>—3x*. Ménh dé& nao
dudi day dung?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2)

B. Ham s nghich bién trén khoang (2;+)

C. Ham s dong bién trén khoang (0;2)

D. Ham sé nghich bién trén khoang (—cc;0)
Cau 26: Cho ham s6 y=f(x) c6 dao ham

f'(x)=x*+1, VxeR. Ménh d& nao dudi day
dang?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;+o0).

B. Ham s nghich bién trén khoang (-1,1).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—;0).

D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; +00).
Cau 27: Cho ham sb y=x*—2x*. Ménh dé nao
duéi day dung?

A. Ham s nghich bién trén khoang (-1,1)

B. Ham s dong bién trén khoang (-1,1)

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—1)

D. Ham s dong bién trén khoang (—oo; —1)
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Bai toan chira tham sé

Bai toan: Tim diéu kién dé ham sé luén dong bién hoic nghich bién trén tap
xac dinh, hodc trén tirng khoang xac dinh.

Kién thirc co ban can nidm
Chohamsé y = f(x,m), véi m Ia tham s, x4c dinh trén mot khoang K.

a. Ham sé dong bién trén K <> y'>0,Vxe K va y'=0 chi xay ra tai hitu
han diém.
b. Ham s6 nghich bién trén K < y'<0,vxe K va y'=0 chi xay ra tai hitu
han diém.

Cha y:
Pé xét ddu cua y' ta thuong sir dung phuong phap ham sé hay dinh ly vé dau
cua tam thac bac hai nhu sau:

Cho tam thirc bac hai g(x)=ax’ +bx+c,(a=0)

a. Néu A <O thi g(x) ludn cung dau véi a.
A N a~ AN A 7= A A \ b
b. Néu A=0 thi g(x) ludn ciing dau véi hé sé a (trir X = —2—)
a

c. Néu A >0 thi phuong trinh g(x)=0 ludn c6 hai nghiém phan biét, khi d6
dau cua g(x) trong khoang hai nghiém thi khac dau véi hé sé a, ngoai khoang
hai nghiém thi ciing dau véi hé sé a.

Céc kién thirc can sir dung vé tam thikc bac hai khi giai bai toan dang nay.

1. So sanh nghiém x;X, céia tam giac bac hai dang f(x)=ax’+bx+c,

a =0 véi sb 0.

Diéu kién dé x, <X, <0 | Diéukiéndé 0< X <X, | Diéukién dé x, <0< X,
A>0 A>0
la < XX, >0 la 3 X, >0 la XX, <0
X, +X, <0 X, +X, >0

2. So sanh nghiém x;Xx, cia tam giac bac hai dang

f (x)=ax*+bx+c,(a=0) véi a; B Ia hai sb thyc.

1. Muénco X, <a <X, ta phai c6 a.f (o) <0
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

A>0
2. Muénco X, > X >« ta phai c6 Ja.f (a)>0

X
A% o,

3. Mubnco x, <X, <a ta phai c6 qa.f (a)>0

4. Mudn cod X, <a < <X, taphéicé{

5.Muéncod x, <a<X,<f taphéicc’){

. <a<Xx, <
6. Mubn c6 4 * 2 <P ta phai c6
a<X<P<X

7.Mubncé a<x <X, <pf taphaico ya.f(4)>0

Vi du minh hoa

Tim m dé ham sé y= f(x;m) don di¢u trén D. Trong dé D co thé la

(—ooa), (e 40), (@ B), R,..

STUDY TIP
Trong mot s6 bai toan
don gian ta c6 thé thu
bang Iénh MODE 7:
TABLE cua may tinh
cam tay thay vi lam cac
budc trong phuong phap
& bén.

Phwong phap chung
Buwéc 1: Tim tap xac dinh ciia ham sé (Iuu y ham sé phai xac dinh trén D.)
Buéc 2: Diéu kién dé y = f (x;m) don diéu trén D. Chang han
Ham sé y = f(x;m) dong bién trén D < f'(x,m)>0 véi moi xe D . Dau
bang xay ra tai hitu han diém.
Ham s y = f (x;m) nghich bién trén D < f'(x,m) <0 véi moi xe D. Déu
bang xay ra tai hitu han diém.
Céch 1: C6 lap m.

Buéc 3: Doc 1ap m khoi bién s6 va dit vé con lai 1a g(x) ta duoc
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STUDY TIP
Khi xét ham sé bac ba:
1.Néu y'=0 vo
nghiém hoac c6 nghiém
kép: ham sé dong bién
khi a>0 va nghich
bién khi a <0 .
2.Néu y'=0c62
nghiém: ham s6 c6 2
khoang dong bién va 1
khoang nghich bién khi
a>0 vanguoc lai.

m=>g(x),vxeD
m<g(x),vxeD

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh coé tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay co nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193

Buéc 4: Khio st tinh don di¢u cua ham sé g (x) trén D.
Bwéc 5: Dya vao bang bién thién két luan

+Khi m>g(x),Vxe D:>m2mglxg(x)

+Khi m<g(x),vxe D:>m£mgng(x)

Céch 2: Sir dung dinh ly vé xét dau cua tam thac bac hai d6i véi cac ham sb bac
ba c6 biéu thie dao ham 1a tam thirc bac hai (4p dung bang phia trén).

*V6i ham sé bac ba dang f (x)=ax’ +bx* +cx+d,(a = 0)thi

a>0

+Ham s dong biéntrén R <1 ,
A} . =b"-3ac<0

a<0

+Ham s nghich biéntrén R <<
At . =b"-3ac<0

Vi du 1: Tim tat ca cic gia tri thyc cua tham s6 m dé ham sé:
1 . .
y=§x3+(m+1)x2—(m+1)x+1 ddng bién trén R

B. 2<m<-1
D. m>—-1hoac m< -2

A. m>-1 hoic m< -2
C.2<m<-1

bap an C.
Loi giai
Téap xac dinh: D=R

Xét ham b y=%x3+(m+l)x2—(m+1)x+1cé

y'=x*+2(m+1)x—(m+1)
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A .»
O

Hinh 1.6

Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

. 1 g . A :
Do héso a= 3 >0 nén dé ham so6 da cho dong bién trén tap xac dinh thi phuong
trinh y'=0 v6 nghiém hoac cé nghiém kép.

SA'<0e(M+1) +(M+1)<0e-1<m+1<0& -2<m< -1,

Vi du 2: Trong tit ca cac gia tri cia tham s6 m dé ham s

1 3 A a o . .
y=3 x> +mx® —mx —m ddng bién trén R, gié tri nho nhét cua m 1a:

A -4 B.-1 C.0 D.1

Pap an B.
Phan tich: Tiép tuc 1a mot ham sb bac ba, ta xét y' >0 véi moi x € R, dau bang
Xay ra tai hiru han diém dé tim gia tri nho nhét caa m.
Lo giai
Tap xac dinh: D=R.

Tacd y'=Xx>+2mx—m
, 1 , . ) .2 R .
Do hé sb a:§>0 nén dé ham sb da cho ludn ddng bién trén R thi A’ <0

S m +m<0<-1<m<0. Vay gia trj nho nhat caa m thoa man 1a m=—1

Hinh 1.6 1a db thi ham sb da cho khi m=—1 (théa méan, vay suy luan trén Ia
ding).

Vi du 3: Cho ham sé y =—x>—mx’ +(4m+9)x+5 véi m la tham sé. C6 bao
nhiéu gia tri nguyén cuia m dé ham sé nghich bién trén khoang (—oo;+00)?

A7 B.4 C.6 D.5

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh co tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193

Dip 4n A.

Loi giai
Dao ham y'=-3x* —2mx+4m+9. bé ham s nghich bién trén (—o0;-+o0) khi
y'<0,VxeR < 3x* +2mx—4m-920,vx e R < A'=m? -3(—-4m-9)<0

Sm+12m+27<0<-9<m<-3.Do meZ nén
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m e {-9;-8,-7;-6;,-5,—4; -3}

Vay c6 7 gia tri nguyén cia m thoa man yéu cau bai toan.

STUDY TIP
O day trudc tién, dé ham
s6 ludn nghich bién trén
R thi ham sé phai xéac
dinh trén R . Do vay ta
phai tim diéu kién dé
can thirc luon xac dinh
véi moi s6 thuc x.

Vi du 4: Choham s y = X —+X* —x+a . Tim a dé ham sé ludn nghich bién trén
R.

1

A.a>1 B.a= C.a<1 D.aed
4 4

STUDY TIP
Dén day nhiéu doc gia
chon luén B, hoac C la
sai, nén két hop ca diéu
kién ban dau, tir d6 rut
ra két luan.

Pap an A.
Loi giai

Céach 1: D& ham s xé4c dinh véimoi Xe R < x> —x+a>0,vVx e R

<:>A£O<:>1—4a£0<:>a2%.

Vé6i a> l thi
4

2x-1
22 —x+a
Ham sb di cho luon nghich bién trén R <> y'<0,Vx e R. Dau bang xay ra tai
hitu han diém

Tinh dao ham: y'=1—

o 2x-1
Y Ty
Ldc nay:

1 le

2Xx—1>2\x*—x+a < XZE@ 2
1>4a ag1

4

Két hop véi diéu kién dé ham sé xac dinh véi moi sé thuc x thi ta thay khdng c6
gia tri nao cua a thoa man.

, .. ., 1 1
Cach 2: Vi x=0thi y :1+—>O,Vazz.

2\/a
Vay khdng c6 gid tri ndo ciaa dé y'<0,vx e R.
Két qua

Sau bai toan trén ta thay, véi cac bai toan ham can phtc, phan phuc thi néu dé
bai yéu cau tim diéu kién cua tham sé dé ham sé don diéu trén R, hoic trén
khoang | nao do, thi ta can tim diéu kién dé ham s luén xac dinh trén R hoic
trén khoang | do.
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Vi du 5: T4t ca céc gié tri caa m dé ham sé y = —x° +3x® +3mx —1 nghich bién
trén (0;+00) 12

STUDY TIP
O bai toan trong vi du 5
trong ham s6 y' =h(x)
c6 tham s6 m ¢ thé cd
lap duoc nén ta hoan
toan cd thé ap dung cach
co lap m dé tim diéu
kién ciia m nhanh hon
viéc st dung dinh ly vé
dau cua tam thirc bac

A m<-1 B. m<-1
C. me(—0;—1)U(L+0) D. m=1
Dap an B.
Loi giai

D¢ ham s6 da cho nghich bién trén (0;+c0)

< y'=h(x)=-3x*+6x+3m<0,vx>0

< m<x?—2x=g(x),Vxe(0;+00).

Xétham s6 g(x)=x*—2x trén (0;+) tacod g'(x)=2x-2=0< x=1.

Ta c6 Bang bién thién:

X —00 0 1 +00
g'(x) - 0

9(x) T~

Do m<g(x),Vx e (0;+x) < ms(rg_win)g(x):—l. Vay m<-1 thoa man yéu

cau.

Bai toan trong vi du 5 1a mgt bai toan ta hoan toan c6 thé cd ldp dwec m va gidi
quyét bang BBT mgt cach nhanh gon. Sau ddy la mét bai toan vé tim m dé ham
so don digu trén khodng cho trwéc ma ta khdng co ldp dwoc m.

Vi du 6: Tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé ham sé
y=2x>=3(2m+1)x* +6m(m+1)x+1 dong bién trén khoang (2;+) la

A. me(—oo;l] B. me(l;+oo) C. meR\{l} D. m=1

STUDY TIP
O day ta két luan dugc
m+1<2 bai vi néu
m+1 hoac ca mva
m-+1 déu nam trong
khoang (2;+c0) thi ltc
d6 khoang nay c6 nhiéu
hon mot khoang don
diéu, diéu nay trai voi
yéu cau bai toan.

Chay
Ta dua ra luu y: d6i véi

dang toan nay, néu dau

o Aan ham nhiy thilAr

Dip 4n A.
Loi gidi
Ham sé y =2x> —3(2m+1)x* + 6m(m+1)x +1 déng bién trén khoang (2;+o)

< y'=6x"—6(2m+1)x+6m*+6m=>0,vx>2.

X=m
Taco A, =1 vaphuong trinh y'=0 c6 hai nghi¢m {
X=m+1
Ta c6 bang xét dau cua y'
X —00 m m+1 +00
y' + 0 — 0 +

23




Cdng Pha Toan — Lép 12 Ngoc Huyén LB

Nhin vao bang xét diu ta thiy dé y'>0,vx>2 thi m+1<2<m<1.

Vi du 7: Diéu kién ciia tham sé m dé ham s6 f (x)=2x*+3x* +6mx—1 nghich
bién trén (0;2) la

1

A. m<-6 B. m<-6 C.m2 D. —6Sm£%

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh cé tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193

Dap an A.
Loi gii
Tap xac dinh: D=R.
Taco f'(x)=6x"+6x+6m=6(x"+x+m).
Xét phuong trinh Xx* +Xx+m=0 ¢c6 A=1-4m.
* Véi mz% ta c6 A<0 nén f'(x)20,vxeR do d6 ham sb luén dong bién
(khong thoa mén).
* \/6i m<% ta c6 A>0 nén phuong trinh f'(x)=0 c6 hai nghiém phan biét

X%, (% <X,). Taco bang bién thién cua ham s6 f (x)

X —00 Xl X, +00

o N7

Tir bang bién thién ta thay diéu kién can va du dé ham sé nghich bién trén O 2) la

1.f (O) <0 m<0
<

1.'(2)<0 m<-6

thuyét vé so sanh nghiém).

x <0<2<X, <:>{ < m<—6 (4p dung bang & phan ly

STUDY TIP
Vi bai todn nay, ta chu
y ¢6 3 truong hop.
Nhiéu doc gia quén
khong xét truong hop m

Vi du 8: Tét ca cac gia tri cia m dé ham s f (x)=x*—3mx*+3(2m-1)x dong
bién trén (2;3) 1a
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

A. B. C. m£§ D. ms§;m¢l
2 2
bap an C.
Loi giai

Tap xac dinh: D=R.

., 5 , x=1
Taco f'(x)=3x"—6mx+6m-3;f'(x)=0<

x=2m-1

* Néu m=1thi f'(x)=0,vx>R. Vay ham s6 luon dong bién trén R. Do vay
ham s6 ciing dong bién trén (2;3).

*Néu m>1 thi ta c6 bang bién thién ciia ham sé f (x) la

—o0 1 2m-1 400

TN

Dé ham s6 dong bién trén (2;3) th| <l<m < =
2m—1< 2 2

*Néu m>1 thi ta c6 bang bién thién cua f ()

—00 2m-1 1 +400

" N7

D& thay ham sé hién nhién dong bién trén 2 3

‘ e 3 U R U
Két hop ca ba truong hgp thitacd m< > thoéa mén yéu cau de bai.

Vi du 9: Tim tat ca cac gia tri thuc ciia tham sé m sao cho ham sé

A.m>0 B.m<§ C.mz§ D.m>§
2 2 2

Pap an C.
Loi giai

Céch 1: Do ham sb t =sin x ddng bién trén (O;%) nén dit sinx =t;t €(0;1)

STUDY TIP Khi d6 ta c6 ham s6 y = f(t)=2t—3t2 +mt;y' = 6t> —6t+m

O day ta c6 thé loai ludn
treong hop hai boi xét 25
téng hai nghiém khong

thoa man.




Hinh 1.4

Hinh 1.5

Cdng Pha Toan — Lép 12 Ngoc Huyén LB

Dé ham s da cho dong bién trén (O;%) thi ham sé y = f (t) phai dong bién trén

(0;1) < phuong trinh y'=0 hoac la v6 nghiém, c6 nghiém kép (1); hoac la c6 hai
t <t,<0<1

2).
0<1l<t <t, @)

nghiém t, <t, thoa mén {
Truong hgp (1): phuong trinh y'=0 v nghiém hoac c6 nghiém kep

<:>A'£O<:>9—6m£0<:>m2§

i 3
m<—
_ 2
A'>0
m>O
tt, >0
t+t, <0 1<0
Truong hop (2): Théa man < o (loai)
A'>0
m<—
(t-1)(t,-1)>0 2
m
&>l E—1+1>0
l>1
12

Céch 2: O day chi c6 hai truong hop: mét 1a v nghiém, c6 nghiém kép; hai 1a
(0;1) nam ngoai khoang hai nghigm.

A A . . A3 . o3 .
Nhan thay 3 phuong an B, C, D cung c6 so > nén ta xét 3 trude. Do phuong an C

c6 ddu > do vay, ta s& xét dau bang truéc, néu dau bang thoa méan thi ta loai lubn
BvaD

y 3 .. . 3 1Y 1 L .
Vi mzz thi y'=6t —6t+§:6 t_E :0<:>t:§ (phuong trinh y'=0 c0
nghiém kép, thoa mén). Dén day ta loai lubn B va D.

Hinh 1.4 12 d6 thi ham s6 y = f (t) khi ng.
Tiép theo ta chi can xét dén A. Tasé thr m=1¢ |:g;ooj .

3+3

Véi m=1 thi y':6t2—6t+1:O®t:T, nhan xét 0<

3-3 < 3+\3 <1
6 6
(khong thoa mén). Vay loai A, chon C.

Hinh 1.5 1a @6 thi ham s6 y = f (t) khi m=1. Vay suy luan cua ta 1a dung.

|‘ Do y'=6t?—6t+m la mot tam thtc bac hai c6 hé s6 a >0 nén
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

1. Néu A <0 thi y' cing dau vai hé s a (ma a>0) nén ham s6 luon dong
bién.
2. Néu A >0 thi phuong trinh y'=0 c6 hai nghiém phan biét t ;t, . Khi do,
trong khoang hai nghiém thi y* khac diu vai a va ngoai khoang hai nghiém thi
y' cling dau véi a. Nén dé y'>0,vte(0;1) thi (0;1) phai ndm ngoai khoang
hai nghiém.

Nhan xét:
O dau 1oi giai cach 1, toi c6 chi rd rang “Do ham sé y =sin x dong bién trén
(o; %) nén dat sinx =t;t €(0;1)” bsi khi dat ham hop, ta can luu y diéu kién
cua ham hop. O bai toan trén néu thay sin x bang cosx, ldc nay, néu dat

N4 P A v 1 X N 3 N N N -
cosx =t va tiép tuc giai nhu trén thi két qua dat dugc m > E Ia hoan toan sai.

That vay: V&i m=2 IGc nay ham sé y =2cos® x —3cos? X+ 2cos x nghich bién

trén (O; zj.
2

Tiép theo dé hiéu rd hon van dé nay, ta xét vi du sau:

Vi du: Tim tat ca céc gia tri cia m dé ham s6 y =x*+(2—m)x* +4-2m nghich
bién trén [-10].
A.m>4 B.m>4 C. m<2 D.m<2

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh cé tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé véi
minh qua Zalo 0988 166 193

Lot giai sai
Néu 1am theo nhuw bai toan trén, ta dat t =x?, do x e [-10] nén te[0;1]
Khi d6 dé théa mén yéu cau dé bai thi y=f(t)=t>+(2-m)t+4—2m phai
nghich bién trén [0;1].
Taco y'="f'(t)=2t+2-m
Ham sé f (t) nghich bién trén [0;1] < f'(t) <0, vt €[0;1]
<m>2t+2,Vte[0;1] < m=>4, chon A,
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Nhan xét: Day 1a két qua sai. That vay néu thir m=2;m=1;... van théa man yéu
cau dé bai.
Loi giai ding
bap an C.
Céch 1: Tadat t=x*, do xe[-10] nén te[0;1]
Khi d6 dé théa mén yéu cau dé bai thi y = f (t)=t*+(2—m)t+4—2m phai dong
bién trén [0;1].
Taco y'=f'(t)=2t+2-m
Hamso f (t) dong bién trén [0;1] < f'(t)=0, vt €[0;1]
&m<2t+2,Vie[0l]em<2
Cach 2: Xétham s6 y=x*+(2-m)x*+4-2m c6
y'=4x°+2.(2-m)x=2x(2x* +2-m)
Dé ham s6 da cho nghich bién trén [-1;0] thi y'<0,vx [-10].
Taco 2x<0,Vx e[-10], nén dé thoa man diéu kién thi
(2x*+2-m)=0,vxe[-L0]=2-m=0<=m<2.
Nhu vay, ta rdat ra nhan xét sau:
Xétham sé f (x)=g(u(x)) trén I (véi I la khoang (doan), nira khoang). Dat
u(x)=t; te K (voi K la mot khoang (doan), nira khoang duoc tinh chat ché
theo diéu kién cua x).
1. Néu u(x) laham sé dong bién trén I thi ham s6 thu dwoc sau khi dat an phu
hay chinh 1aham g(t) cing tinh don diéu trén K véi ham sé ban dau.
2. Néu u(x) 1a ham sé nghich bién trén 1 thi tuhowngf ham s6 thu duoc sau khi
dt an phy hay chinh 1a ham g(t) nguoc tinh don diéu trén K véi ham sé ban
dau.

Thudng trong truong hop nay ta khong dat an ma giai quyét bai toan bang cach
dao ham truc tiép.

mx+5

Vi du 10: Piéu kién can va du cuia m dé ham sé y = ddng bién trén ting

khoang xac dinh la
A. m>-5 B. m>-5 C. m=>5 D.m>5

P4p 4n D.
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Loi giai
Taco y'= (>T+_1)2 dé ham sé da cho luon ddng bién trén tung khoang xac dinh thi
m-5>0<m>5.
Ham sb dang y = ax+b ;(ad —bc # 0;c #0) co dao ham y':ad;bc2 ludn
cx+d (cx+d)

don diéu trén tirng khoang xac dinh. (chr khéng phai trén tap xac dinh)

Ham sb dong bién trén ting khoang xac dinh khi ad —bc >0, nghich bién trén
tung khoang xac dinh khi ad —bc <0.

Vi du 11: Cho ham & y = ™*F272M 4y (o 12 tham sé). Tim m d& ham sé (1)
X+m
dong bién trén ting khoang xac dinh.
m=1 m>-1+ x/§
A —3<m<1 B. -3<m<1 C. D.
m = -3 m<-1-+/3
Dap an D.

Phan tich: Mot bai toan vé ham phan thic bac nhat trén bac nhat nhung c6 tham
s6 & mau. Néu bai toan hoi “Tim m dé ham sé (1) nghich bién (hoic dong bién)
trén mot khoang (a,b) nhat dinh thi bai toan lai phai thém diéu kién, tuy nhién, &

day ta c6 thé giai don gian nhu sau:

STUDY TIP
Ham s6 don diéu trén
khoang nao thi phai xac
dinh trén khoang do
truge. Do vay o day can
c6 diéu kién cho
-me(-12).

Léi giai
biéu kién: x=-m.
. m®+2m-2 2 La A a~ A y A s ) . .
Taco y'=—————. Dé ham s6 da cho dong bién trén tirng khoang xac dinh
(x+m)
- m>-1++3 . L
thi m“+2m-2>0< (dén day ta loai luon duoc A, B, C).
m<-1-+3
, < 2L z X+2-2m ., X ~
Vidy 12: Tim m dé ham so y = =—————— dong bién trén (-1, 2).
X+m
A.m>g B. m>1 C.—2<m<z D.g<m<1
3 3 3
Dap an B.
Léi giai

Tap x4c dinh: D=R\-m.
Dé ham s6 da cho ddng bién trén (-12) thi y'>0 véi moi xe(-12)

29



Cdng Pha Toan — Lép 12 Ngoc Huyén LB

2
3m-2>0 m>—
m—(2-2m)>0 73
& =<im>1 = sSm=>1
m< -2
m< -2

Chay:
Phai c6 diéu kién —m ndm ngoai khoang (—12) b&i néu —m nam trong khoang
(—1;2) thi ham s6 bi gidn doan trén (—1;2). Ttc 1a khong the ddng bién trén
(-1 2) dugc. Pay 1a phan ma toi muén nhan manh véi quy doc gia. Boi néu
khong c6 diéu kién do, s& chon thanh A 1a sai.

mx +2m—3
X—m
sao cho ham so nghich bién trén khoang (2;+0).

Vi du 13: Cho ham s6 y = , m la tham s. Tim tat ca cac gia tri cia m

A. me(—o0;-3)u(L2] B. me(—o0;-3)U(L+x)
C. me(—0;-3) D. me(L+0)

STUDY TIP
Trong bai toan nay do
hé sé bac cao nhat cua
tam thac 3x° +6Xx+m

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bd cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh co tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé véi
minh qua Zalo 0988 166 193

Dap an A.

Loi giai
Tir STUDY TIP trén ta c6 duoc ham sé don diéu trén khoang nao thi phai xéac
dinh trong khoang d6 trudc, do vay trong vi du ndy, ta phai co diéu kién dé
m & (2;+00).

Tap xac dinh: D =R\{m}

—_m?_ , mx+2m-3 .
Ta co y':w. Ham so6 y:M nghich bién trén (2;+o0) khi
(x—m) X—m
va chi khi:
' m>1
y'<0 -m*-2m+3<0 { 1<m<?2
= S m<-3&
me(2;,+0)  |[m<2 m<-3
m<2

Phan tich sai lam: O day nhiéu doc gia khong xét diéu kién dé ham sé ludn xac
dinh trén (2;+0) nén chon B Ia sai.
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Vi du 14: Gia tri cia m dé ham s6 y = x* +3x* + mx+m nghich bién trén doan c6
d6 dai bing 2 1a
A . m=2 B.m=4 C.m=-1 D.m=0

Dap an D.
Loi gidi
Dé ham sb da cho nghich bién trén mot doan c6 do dai bang 2

< y'=3x"+6x+m=0 c6 hai nghiém phan biét x;;x, sao cho |x, —x,|=2

A'>0 9-3m>0 m<3 ;
< < = 4 <m=0.
(Xi—X2)2=4 (x1+x2)2—4x1x2=4 4_?m:4

STUDY TIP
Ham s6 bac ba don digu
(nghich bién khi a>0
hodc déng bién khi
a<0) trén mot khoang
c6 do dai bang d khi
phuong trinh y'=0 ¢c6
hai nghi¢m phan bigt
X;; X, théa mén

(x1+x2)2—4x1x2 =d?

Vi du 15: Tim tham sé m dé ham sb y =%x3 +2x%> —mx—10 nghich bién trén doan
c6 do dai bang 1.
15 15

A m=2 B. m=-4 C.m= .
4 4

bap an C.
Loi giai
Dé ham sb da cho nghich bién trén mot doan c6 do dai bang 1
< y'=x*+4x-m=0 c6 hai nghiém phan biét x;x, sao cho |x, —x,|=1

A'>0 4+m>0 m>—4
IEN

m=-—
o =1 () —axx =1 m:‘%d )
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Bai tap ren luyén ky nang

Cau 1: Tim tit ca gia tri thuc cua tham s6 m sao

cho ham sé y:eex_—mm_z2 dong bién trén khoang
(Inl;oj
4
11
A . mel-12 B.me|—=:;=
c[-1:2] E{ 22}
11
C. me(32) D. me{—i;ﬂu[l;z)

Cau 2: Tim tit ca céc gié tri thuc caa tham sé m dé

\ £ X+3 . LA \ .
ham so0 y =—— dong bien trén tung khoang xac
X—m

dinh cua né.
A m<-3 B. m<-3
C. m<3 D. m>-3
. m-1)Jx-1+2 .
Cau 3: Cho ham so yz( ) * . Tim tat
\/x—1+m

ca c4c gia tri cua tham sé m dé ham sé ddng bién
trén khoang (17;37).

m> 2
A. 4<m<-1 B. m<-6
4<m<-1
D. -1<m<?2

m>2
C.
m<-4
CAu 4: Xac dinh cac gia tri cua tham s6 m dé ham

sé6 y=x>-3mx*—m nghich bién trén khoang
(0:1)2

A.mz1 B.m<1
2 2

C. m<O0 D. m>0
Cau 5: Pé ham s6 y=x*-3mx*x dong bién trén
R thi:

A. m<0

C.m>0

B. m=0
D. m<0

Cau 6: Cho ham sb y=—%x3+mx2 +(3m+2)x+1.

Tim tat ca céc gia tri caa tham sé6 m dé ham s
nghich bién trén khoang (—oo;+o0).

m>2
A. B. m<2
m<-1
C. 2<m<-1 D. -1<m<0
A o (meyx=2
Céau 7: Cho ham s6 y=~—+——_ Tim tat ca
X—m

cac gié tri caa tham sé m dé ham sé déng bién trén
tung khoang xac dinh.

m=>1
A —2<m<l B.

m<-2

m>1
C. 2<mx«1 D.

m< -2

Cau 8: Cho ham sb y=x*+3x*—mx—4. Tim tét
ca cAc gia tri caa tham sé m dé ham sé (1) déng
bién trén khoang (—o0;0)

A. m<1 B. m>3

C. m<-3 D. m<3
Cau 9: Vi gia tri nao cia tham s6 m thi ham sb
y =sin X —Cos X+ 2017+/2mx ddng bién trén R

A. m>2017 B.m>0
C. mzi D. mz-L
2017 2017
Cau 10: Tim tat ca cac gia tri caa m dé ham sb
:_2§|n x-1 ddng bién trén khoang [0;5)
sinx—m 2
A m<-1 B. m>1
C. m<0 D.m>-1
Cau 11: Tim tat ca cac gia tri thuc caa tham sé m
déham s y = 2XFM ohich bién trén (Z;ﬂ']:
sinx—m 2
A. m<0 hoac m>1 B. m<0
C.0<m<1 D. m>1
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The best or nothinl

Cau 12: Tim cac gia tri cia tham s m dé ham sb
y:—%x3+(m—1)x2+(m+3)x—10 dong  bién

trong khoang (0;3)?

A.sz B.m<E
7 7

7

C. meR D.m>—
12

Cau 13: Tim tat ca céc gia tri caa m dé ham sb
y=mx’+mx’ +m(m-1)x+2 dong bién trén R

A.mgf B.msﬂvémyso
3 3

C. m=0 hoic mzﬂ D.mzf
3 3

Cau 14: Gia tri cta m dé& ham sb
y =(m-1)x*-3(m-1)x*+3(2m-3)x+m nghich
bién trén R Ia

A m<1 B. m<1

C.m>-1 D. m=1
Cau 15: Tim tat ca céc gia tri cua tham sé m dé

ham s6 y:%x3+(m—1)x2+(2m—3)x—§ dong

bién trén (L +o).

A.m>2 B. m<2
C. m<1 D. m>1
Cau 16: Tim tit ca cac gia tri m dé ham s
1., mx? NI
yzéx —— +2Xx+2017 dong bientrén R .
A 22<m<2\2 B. m<2\2
C. —2J2<m D. —2J2<m<2y2

Cau 17: Tim tap hop tat ca cac gia tri thuc caa
tham s6 m dé ham s6 y=x’—(m+1)x’+3x+1

ddng bién trén khoang tir (—oo;+0)
A. [—4; 2] B. (—oo; —4)U(2;+oo)

C. (—o0;—4]U[2;+0) D. (—4;2)

33

Cau 18 Tim m d& ham  sb
y=—x>+x"—(2-m)x+1 tang trén doan c6 do dai

bang 2.
A.m:—l—1 B.m:z
3 3
C.m:§ D.m:E
3 3

Cau 19: Tat ca cac gia tri cia m &
(C.):y=x+3mx*+3(m+1)x+2 nghich bién

trén doan c6 do dai I6n hon 4 1a

A. m={-1,2}
B.me 1—;/ﬁ;1+2\/§]

1—«/5.1+JZJ

2 2

D. me

1-+21) (14421
—o T || T e

Cau 20: Tat ca cac gia tri caa m d& ham s

y=""*% luon nghich bién trén khoang (~=;1) la
X+m
A me{-2-1} B.me[-22]
C. me(-2-1] D. me(-2-1)

Cau 21: Cho ham sé y:%x3—mx2+3x+1 (m la
tham s6 thyc). Tim gia tri nho nhat caa m dé& ham
s6 trén luén dong bién trén R .

A . m=1 B. m=0

C. m=-2 D. m=3
Cau 22: Tim tap hop cac gia tri caa tham s thuc m
dé ham sd y =msinx+7x—5m+3 dong bién trén
R.

A —7<m<7 B.m<-1

C. m<—7 D.m>7
Cau 23: Ham so:
y:—%x3 +(m-1)x? +(2m—5)x—§ nghich bién

trén R thi diéu kién caa m I&;
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A m<-2 B. 2<m<2
C.m>2 D. 2<m<?2
CAau 24: Tim cac gia trji cia m sao cho ham s
y= x+1 nghich bién trén khoang (2;+o).
X+m
A 2<m<1 B.m=-2
C. m>2 D. m<-2

Cau 25: Tim tap hop tit ca cac gia tri thuc cua
tham sé m dé ham sé y=mx+(m+1)vx—2+1
nghich bién trén D =[2;+c0).

A. m>0 B. m<-1

C. m<-1 D. 2<m<1
Cau 26: Tim m dé ham s y:mX—_2 nghich

X+m-3

bién trén cac khoang xac dinh cua no.

A l<m<?2 B.1<m<?2

C. m>2 hoac m<1 D. m>2 hoac m<1
Cau 27: Cho ham sb y:mX—_S. Tat ca cac gia

X+m-4

tri caa m dé ham sé nghich bién trén céc khoang
xac dinh cua né la:

A . m=3 B. m=1

C.1<m<3 D.1<m<3
Cau 28: Tim tat ca c4c gia tri caa m dé ham sb
y =mx’ +mx’ +m(m-1)x+2 dong bién trén R .

A.msf B.msﬂvam;to
3 3

C. m=0 hoac mzﬂ D.mzf
3 3

Cau 29: Tim tat ca cac gia tri caa tham sb thyc m

—X

deéhamsd y=— ri nghich bién trén (-11).
A. m<1 B.E<m<3.
3 3
1
C. msg D. m>3.

Cau 30: Tim tat ca gi4 tri thuc cua tham sé m sao
_ m-2sinx

2

= nghich bién trén
1+cos” X

cho hamsé y = f (x)

khoan O;Z.
ag( GJ
A. . m>1 B. m<0

C.ms% D. 3<m<5.
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Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong pha toan 3 ( chuong
trinh 12 ) gom 700 trang co trinh bay ro nét day du cac dang minh co tat
ca 3 cuon cong pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé véi minh

qua Zalo 0988 166 193

Hwéng dan giai chi tiét

Dang 1: Bai tap khong chira tham sé
Cau 1: Pap an D.

Cach 1: Cach tu duy.

Tap xac dinh: D = (O; +oo)\{1} .

o x Y Inx-1
Taco: y'= = >
Inx)  (Inx)

y'=0<Inx=1<x=¢;

y' khong xac dinh tai x=1
+ y'>0Vxe(e+o0) nén ham sé dong bién trén
(;+00).
+ y'<0vxe(0;1) nén ham sé nghich bién trén
(0;1).
+ y'<0Vvxe(Le) ynén ham sé nghich bién trén
(Le).
Cach 2: Sir dung may tinh casio:
Nhan thay ¢ cic phuong an c6 cac khoang sau:
(0;+90); (0;1); (Ose); (Le); (e+o0).
Ldc nay ta sir dung lénh MODE 7 TABLE dé xét
tinh dong bién, nghich bién caa ham sé:

X

Nhap vao may F(x) =1y ;

D Math

fiR)=Tetrr

An 2 1an = may hién Start ? Ta chon x=0, 4n 0 =

[ x10%)
End ? Ta nhap SHIFT (chinh l1a chon end la
e). Do ¢ day ta cho chay tir 0 dén e boi ta can xét
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tinh dong bién nghich bién trén (0;+0); (0;1);
(0;e); (Le).

An = may hién Step ? Nhap 0,2 may hién nhu sau:

FIIE:I Math
IﬁT ERFROFK
g O.2|-0a 12U
3 O0.Ul-0.U436
C) Math
Frnl
3 iTHI -0.U36
y OuB|=1«174
5 O0.B1-3.585

Tir day ta nhan thay gia tri cia ham s giam khi cho
x chay tir 0 dén 1. Vay ham sb nghich bién trén
(0;1); tir day ta loai A va B. Tiép theo kéo xudng

thi may hién:
0] Math
" F (4
ST
o i | - S B0
1.4
= Math
ol *1.a|af Esa
| (l® | 3- BRE3
EE L E -

Ldc nay ta thay céc gia tri caa ham sé tiép tuc giam
khi cho x chay tir 1 dén e. Do vay ham sé nghich
bién trén (Le), tr day ta loai C, chon D.

Céau 2: Dap an D.

Tap xac dinh: D =(-1+x) = loai A, C.

y'=[x—|n(x+1)]/ :XLH.

y'=0<x=0
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y'>0<> x>0= ham sb ddng bién trén (0;+o).
y'<0«<=-1<x<0
= ham sb nghich bién trén (-1,0)

Céach 2: S dung may tinh casio bang lénh
TABLE trong MODE 7 twong tu bai 1.

Cau 3: Dap an A.

Tap xac dinh: D=R.

y'=(x*+3x’ —4)/ =3x* +6x

_0 x=0

=0
y X=-2
Ta cd hé s6 a=1>0 nén d6 thi ham s6 c6 dang N,
tirc ham so nghich bién trén (-2;0).
Cau 4: Pap an B.
Tap xéc dinh: D=R\{1}.
Taco ad—bc=1-2=-1<0
Suy ra ham sb nghich bién trén ting khoang
(—o0;1) va (L;+0).
Cau 5: Pap an D.
Tap xac dinh: D=R.
y'= (—x3 +3x° +9x)/ =-3x*+6x+9

—0 X=3

=0

y X=-1
Ta thay ham s c6 hé sb a=—-1<0 nén ham sb
dong bién trén (-1;3).
Cau 6: Pap an D.
Tap xac dinh: D=R.
y'= (—x3 —6x° +10)/ = —3x° -12x

1 O X

=0

y X=—-4
Do hé s6 a=-1<0 nén ham sb dong bién trén
(-40)
Cau 7: Pap an C.
Tap xac dinh: D=R.

y':(x4 — 2% —1)/ =4x% —4x

-0 X==1

-0
y x=0
Do hé s6 a=1>0 nén dd thi ham sé ¢ dang W tir
day suy ra ham sé nghich bién trén (—o0;—1) va
(0;1); ham sé dong bién trén (-1;,0) va (L +x).
Cau 8: Dap an A.
Vi f'(x)=x*(x+2)2>0Vxe(—2;+0) nén ham sb
dong bién trén (—2;+0).
Cau 9: Dap an B.
Céch suy luan 1:
Tap xac dinh: D=R.
y'=(2x" +1)/ =8x°.
y'=0<x=0
Vi y'>0Vxe(0;+%0) nén ham sb dong bién trén
(0; +oo).
Céach suy luan 2:
Do thi ham s6 c6 dang Parabol ¢6 dinh 1a 1(0;1) va
hé sb a=2>0 nén d6 thi ham s Ia Parabol c6 bé
16m huéng 1én, tic ham s6 dong bién trén (0;+0).
Cau 10: Pap an D.
O phan sau ta sé hoc vé d@o thi ham sé bdc 4 tring
phirong, & phan dang do thj ta ¢é so do vé dang do

th; ham bdc bon tring phieong. Tir d6 ta rit ra
nhdn xét:

Do ham sé dong bién trén (0;+o0) nén do thi ham
s6 khong thé c6 ba diém cuc tri, vay do thi ham sé
¢6 dang parabol quay bé 16m 1én trén va c6 dinh 1a
1(0;c).

Ap dung so d6 t6i vira giGi thiéu ¢ bai sau dé thoa

>0 {a>0
=

< . . |a
man diéu kién trén thi
b>0

ab>0

Cau 11: Dap an D.
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Tir viée xem xét so d6 t6i gioi thidu ¢ cau 10 thi ta Xx=0
. _ 3 _ _
co: ab:(—%}(—zbo va a=—%<0 nén dd thi y'=0=4-4x=0<|x=1
x=-1

ham sé 1a parabol quay bé 16m hudng xudng, téc

ham sé nghich bién trén (0; +OO)_ Hé s6 a=1>0 nén do6 thi ham s6 c6 dang W, tir

day suy ra ham s6 nghich bién trén (—o0;-1) va
(0;1).

Cau 16: Pap an C.

Tap xac dinh: D= R\[l; 3]

Cau 12: Pap an C.
Phuong an A. Tap xac dinh: D=R.

y'=(x3—x+1)/ =3x*-1

3 y'= 2 T2
2x/X —4x+3 x/x —4x+3
= Ham sé nay khong dong bién trén tap xac dinh y'=0<s x=2 (khong thuoc D)
cua no.

_ ) y Vi y'<0Vxe(—oo;1) nén ham s6 nghich bién trén
Phuong an B. Loai vi ham so nghich bién trén ting

khoang (—o0;1) va (1 +0). (—o0;1).

Cau 17: Pap an A.
Tap xac dinh: D=R.
y'=3x>-3

Phuong an C. Tap xac dinh: D=R.
y'=3x*+2>0vxeD

= Ham sb nay dong bién trén tap xac dinh caa no. ,
y'=0x==%1

Ciu 13: bdp 4n B. Mt khéac hé s6 a=1>0 nén d6 thi ham sé c6 dang

Tap xac dinh: D =[0;2]. N, tac ham so da cho dong bién trén (—oo;—1) va
. 2x+2 _ 1-x (1+00) nghich bién trén (-11).
2 2
2y2x-x*  J2x-x Cau 18: Pap 4n B.
y'=0=x=1

Tap xac dinh: D= (—2;+oo)

Vi y'>0vxe(0;1) nén ham so dong bicn trén 1 3 1

(0:1). VT2 (xr2) (xe2)
Cau 14: Dap an D.

Vi y'>0vxe(L+) nén ham sé ddng bién trén
/
y':(sinx—cosx+\/§x) (;+0).
Cau 19: Dap an A.
:cosx+sinx+ﬁ:ﬁ.sin(x+z)+\/§ ' P
4 Tap xac dinh: D=R.

:\E.{sin(x+%j+l}+(\/§—ﬁ)>o y'=—4x + 4x=—4x(x*~1)

x=0
y':Oc{
Xx=%1

Vay ham sé dong bién trén (—oo;+oo)
Cau 15: Dap an A.
Tap xéc dinh: D=R.
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Mt khac hé s6 a=-1<0, suy ra do thi ham sb c6
dang chit M, tirc ham s6 nghich bién trén (-1,0) va
(1; +oo).

Cau 20: Pap an D.

V61 cac bai todn ma ta kho tinh dao ham, ta nén
dung TABLE dé giai quyét bai toan.

Nhap [MODE|7: TABLE|

Nhap nhu sau:

fi)=_a

JHE 1

Tiép theo 4n 2 1an dau =.
Start? 4n -3 =

End? 4n 3 =
Step? 0.5 =
May hién:
= |-

F

3
-2.5(-3
-al-u

Math

aE—tEm

RN

1
gl
91
yl

c) Maith
f Frnl
=2 |-U.Oul

= | i ﬁ -5. 366
ERROF

.ol

] Math
n Frihl

1]
-EH? 0. 5713
=1 0.8728

f

F

Z.5

Math

o)
Lhl
g2« 5|0. 8128
|- 060G

Tir day ta thay ham sé nghich bién trén (—oo;—1).
Cau 21: Dap an C.

Xx=0

Ta thay ham s c6 y':3x2—6x:0<:{x_2

Mt khéc hé s6 a=1>0 nén d6 thi ham s cé dang
chit N, tic ham s nghich bién trén (0;2).

Cau 22: Pap an B.

Pay 1a mot bai toan d& mic sai lam, do dd thi trong
hinh vé

=
N\
A 4

Nhan thay trén (—oo;—2) va (0;2) thi f'(x)<0
nén ham s y = f (x) nghich bién trén (—o0;—2) va
(0;2).

Phan tich sai lam: Nhiéu hoc sinh tuéng day 1a db
thi cua ham s6 y = f (x) va chon luén D.

Cau 23: Dap an A.
2(x2 +l)/ ~ Ax
(e+1) (1)

bao ham y'=—

Ta c6 y'<0,Vxe(0;+0) va y'>0,Vxe(—0;0).
Nén ham sé nghich bién trén khoang (0;+) va
dong bién trén khoang (—c;0).

Cau 24: Dap an B.

- Ham sé dang y :ax_+b’(x # —gj luén don diéu
cx+d C

(d6ng bién, hodc nghich bién) trén mdi khoang

(—00;—9) va (—9;+ooj. Ta loai ngay hai dap an
c c

AvaC.

- V6i phuong 4n B: Ta ¢6 y'=3x*+1>0,vxeR
nén ham sb dong bién trén R .

Cau 25: Pap an A.

Taco y'=3x"—6x=3x(x—2); y':0<:{ii2
Do y'<0,xe(0;2) nén ham sé da cho nghich
bién trén khoang (0;2);
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vay'>0, VX e(—0;0)U(2;+00) nén ham so dong
bién trén mdi khoang (—o0;0) va (2;+x)

Cau 26: Dap an D.

O bai toan nay, nhiéu ban khong nhin ki dé lai di
xét ham s6 f(x)=x*+1 la sai. Vi d& cho f'(x)
chir khong phai f (x).

Ta co f'(x)=x*+1>0,vxeR nén ham so ludn
ddng bién trén R . Tir day ta loai A; B; C. Chon D.
Cau 27: Pap an C.

Ham sb da cho xac dinh trén R

x=0
y'=4x’-4x,y'=0| x=1
x=-1
Bang bién thién:
X | —o0 -1 0 1 +00

y -0 + 0 - 0 +
Dya vao BBT, ham sé di cho nghich bién trén

khoang (—oo;—1) nén nghich bién trén khoang
(—0i-2)

Pay la trich doan moét phan
rat nho cia bo cong pha toan 3
( chuong trinh 12 ) gom 700
trang cé trinh bay ro nét day du
cac dang minh co tat ca 3 cudn
cong pha 1 + 2 va 3 Thay co nao
can file word thi lién h¢ véi minh qua
Zalo 0988 166 193
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Dang 2: Bai toan chira tham so
Cau 1: Pap an D.
bat e =t(t>0)

Vi XE(ME;O)
4
m<-1
1, 2 (1.
=>te|—t|l=m¢g| —;1|=|m=>1
4 4 1 1
——<m<=
L 2 2
y_t—m—2_ . —Mm?+m+2
t-m* (t—mz)2

Ham sb ddng bién trén khoang (In%;OJ
Khi y'>0 hay -m*+m+2>0<-1<m<2
A 1 1,
Vay —=<m<= hoac 1<m<?2.
2 2
Cau 2: Dap an A.
Diéu kién: x=m.
-m-3
2
(x=m)
Ham sb dong bién trén ting khoang xac dinh
&<-mM-3>0m<-3
Cau 3: Dap an B.

Pit Jx-1=t.

Vi xe(17;37). = te(4;6) = mg(-6,—4)

(m-1)t+2
T t+m
. m’—m-2
(t+m)2
> A 22X X L2 m>2
Ham so6 dong bien khi m*-m-2>0= .
m<-1
m> 2
Két hop cac diéu kiéntaco | m<—6
-4<m<-1

Cau 4: Dap an A.
D=R;y'=3x*—6mx

X 7 \ A 7 A A
y':o@{ , mat khadc ham s6 c6 hé so
X=2m

a=1>0 nén d6 thi ham sb c6 dang chix N, suy ra
ham sé nghich bién trén (0;2m).

Vay dé ham sb nghich bién trén khoang (0;1) thi
2m>1<m> % .

Cau 5: Dap an B.

D=R

Pé ham sé di cho ddéng bién trén R thi
b’ -3ac<0

<:>02—3.1.(—3m2)£0c>9m2 <0=>m=0.
Cau 6: Dap an C.

Dé ham s6 ludn nghich bién trén (—oo;+o0) thi
b*-3ac <0< m? —3.(—%).(3m+2)£ 0

Sm +3m+2<0s-2<m<-1.

Cau 7: Dap an A.

Pé ham sb da cho ddng bién trén ting khoang xac
dinh thi (m+1).(-m)+2>0<-m’-m+2>0

& -2<m<l.

Céau 8: Pap an C.

y'=3x"+6x—m

Phuong trinh y'=0 c6 A'=b*-3ac
=3’-3.1.(-m)=9+3m

Truong hop 1: d6 thi ham s6 ¢ hai diém cuec tri, thi
x =0 phai 1a diém cyc dai, lac nay:

y'(0)=0<m=0 (khong thoa man)
Vay ham s6 phai luén dong bién trén R < m<-3
Cau 9: Pap an C.
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Ta co y'=ﬁsin(x+%)+2017ﬁm . Pé ham s

da cho dong bién trén R thi y'>0 véi moi xeR.
DA4u bang xay ra tai hiru han diém.

<:>sin(x+%j2—2017m véi moi x e R. biéu nay

xay rakhi =2017m<-1<m> .
2017

Cau 10: Pap an C.
bat sinx =t

Vi XE(O;gj:t €(0;1)

N e 0 N 2t—1 2 N ~ A X
Ham so tro thanh y:t—. bé théa maén yéu cau

dé bai thi ham sé y=t2t—‘1 ohai ddng bién trén
—-Mm
(0:2)

m<

ad —bc=-2m+1>0 2 <0

= & < m<0.
n]g(@l) m<0
m>1

Vi mg(0;1) nén m<0.
Cau 11: Pap an B.

Cach 1: Pao ham truc tiép
Taco

,_(sin x+mj’ _ cosx(sinx—m)—cosx(sinx+m)
sinx—m (sinx—m)’

_ _T2MCOSX " 4& ham sé nghich bién trén (Z;ﬁ]
(sinx—m) 2

i {—2mcosx<0
i

m¢ (0;1)

41

Do XE(%;EJ thi cosxe(-10), do vay dé ham

s6 di cho nghich bién trén (%;;J thi

-2m>0
m<0 < m<0.
m=>1

Cach 2: Pit 4n

biat sinx =t,

Vi XG(%;H'] nén te(0;1).

Ta thay ham sé y =sinx nghich bién trén (%z)
do d6 dé thoa man yéu cau dé bai thi ham sé

y=f (t)=t—nm1 phai ddng bién trén (0;1)

m<0
.. lad=bc=-m-m>0
Tuc la S<mL0em<0
m¢ (0;1)
m>1

Céch 3: Sir dung TABLE

Ta thdy v6i m=0 khdng thoa man, do 12 ham hang
nén ta loai A.

Vay ta s¢€ the m=1; Start %; End 7 Step % thi ta
duoc:
T |-
l.BBUY |-
2« 19911 -
1.570
F

Math

DPESET

Math

t

= |-
e B2 U | =1
Ja IHIS]-1

Z2.513274123
Vay véi m=1 khong thoéa mén. Do vay ta loali
duoc C, D. Tu day ta chon B.
Cau 12: Dap an A.
Céach 1: Giai toan thong thwong

mu =

Tacod y'=—x*+2(m-1)x+(m+3)

Tacod y'=—x*+2(m-1)x+(m+3)
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Ham s5 da cho dong bién trén (0;3)
< y'>0,vxe(0;3).
Vi ham sé y'(x) lién tuc tai x=0;x=3 nén
y'>0,Vxe(0;3) < y'>0,vxe[0;3] (muc dich 1a
dé co lap tham sé m)

. X* +2x-3

2x+1

(Do 2x+1>0,vxe[0;3] nén khi chia ca hai vé
khong 1am ddi diu bat phuong trinh).

,Vxe[0;3].

2
<:>m2£ne[g>3<]g(x) Voi g(x):%
< , . 12
Mait khac ta tim duoc rn[gt>3<] g(x)=9(3)= -

12
Vay m>—.
ay 7

Céch 2: Thir gia tri.
Ldc nay ta tha mot gid tri m nam trong khoang

(%%} la c6 thé xac dinh dugc két qua, ta chon

m =1 khi d6 ham s6 tro thanh y = —%xe’ +4x-10.

X=-2

Co y'=0<:>—x2+4:0<:{
X=2

A A 1 A \ A A = A A
Do hé so a:—§<0 nén ham so dong bién trén

(—2;2) vay khong thoa man dé bai. Vay loai B, C,
D, chon A.

Cau 13: Pap an D.

V6i m=0 thi ham s tré thanh y =2 1a ham hang,
loai. Tu day ta loai A, C.

Véi m=0:

Dén day ta khdng can thir ma cé thé chon ludn D,
boi ham s dong bién trén R khi hé sé a>0 va
phuong trinh y'=0 cO nghiém kép hoac vo

nghiém, tuy nhién véi phuong an B, m S% thi m co

thé am, tirc hé s6 a &m thi khong thé dong bién trén
R dugc. Vay ta chon D.

Chu y: Véi bai toan nay viéc hiéu ban chat va suy
ludn nhanh hon rat nhiéu so véi viéc bAm may thir
tung phuong an.

Cau 14: Dap an A.

Taco y'=3(m-1)x*—6(m—-1)x+3(2m-3)

* m=1=y'=-3<0,¥xeR= ham sé nghich
bién trén R .

* m=1 , ham s6 nghich bién trén
R m-1<0
“la=(m-1)* ~(2m-3)(m-1)<0

m<1
= < m<l1l.Vay m<1.
-m+22>0

Cau 15: Pap an D.

Taco
y'=x"+2(m-1)x+2m-3=(x+1)(x+2m-3)>0
v&i moi X e (1;+0).

Do x>1 nén (x+1)>0, nén (x+2m-3) phai
>0 voi moi x>1
X+2m-3>20<=2m-2>20<m=>1

Cau 16: Dap an A.

mx?2

Ham sé yzéxs— +2X+2017 ludn dong bién

trén R

2 2
©b2—3a0£0<:>(—m] —3.1.2£O<:>m—£2
2 3 4

o-22<m<2\2

Cau 17: Dap an A.

Ham s6 dong bién trén R khi:
y'20,VxeR<3x*-2(m+1)x+320< VxeR
A=(m+1)°-9<0&(m-2)(m+4)<0

& -4<m<L2.

Cau 18: Dap an D.

Ham sé dd cho ting trén doan co do dai bing 2
< y'=-3x"+2x—(2-m)=0 c6 hai nghiém phan

biét x; X, sao cho |x, —x,|=2.
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{A'>O 12+3(m—2)>0
& , & )
(hx) =4 [(x ) a0, =4
m>2
3 m>—
VoY 2em 14
(_j Il SR P
3 3 3

Vay m :% thoa man yéu cau.

Cau 19: Pap an D.
Ham sé da cho nghich bién trén doan c6 do dai nho
hon 4 < 3x*+6mx+3(m+1)=0 cd hai nghiém

phan biét x;x, thoa man |x, —x,|<4.

A'=(3m)*=9(m+1)>0
o=y -o(mey>
(X% +X%,) —4xX, >16

Im?-9m-9>0
g 2
(-2m)"-4.(m+1)>16
m<1_\E
2
1+\/§
{mz—m—1>0 _m> 2
=N , =
4m* —4m-4>16 1++/21
m>
2
m<1_\/ﬁ
L 2
m<1—;/ﬁ
=
m>1+\/ﬁ

2
Cau 20: Pap an C.
Ham s6 da cho xéc dinh trén D =R\ {-m}
2
Taco y'= m_42 :
(x+m)

Pé ham sé da cho ludn nghich bién trén khoang
(—oo;l) thi
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y'<0,Vxe(-=;1) [m?’-4<0 —2<m<2
=S
—m ¢ (—o0;1) —m ¢ (—o0;1) -m>1

o -2<m<-1.
Cau 21: Dap an B.

Ta co: y:%x3—mx2+3x+1;y':mx2—2mx+3

+ Néu m=0 thi y'=3>0 thoa man.
+Néu m=0 thi:
m>0

biéu nay ching to

y'>O,VX€R<:>{
m >0 trong trudng hop nay.
Vay s nho nhat & ham déng bién 1a m=0.
Cau 22: Dap an A.
Tacd: y=msinXx+7x-5m+3=y'=mcosx+7.
Ham s6 dong bién khi y'>0 < |m|<7.
Cau 23: DPap an B.

-1, 2 2
y=—x"+(m-1)x*+(2m-5)x—=

3 3
=y'=—x*+2(m-1)x+2m-5
y'<0,¥xeR < A'=(m-1)" +2m-5<0;
oSmM -4<0&-2<m<2

Cau 24: Dap an A.

X+1 ,
y= =Yy =
X+m

m-1

(x+m)2
Ham sé nghich bién trén (2;+o0) khi:

{—m & (2;+)

m-1<0

= -2<mx<l1

Cau 25: Dap an B.
1

y=mx+(m+1)yx-2+1= y':m+(m+1).2 >
X_

y'<Ovx>22=Ilimy'<0=m+1<0=m<-1

x—2F

Vé6i m<—1 dé thay ham sb nghich bién.
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Cau 26: Dap an A.

Taco: ad —bc=m.(m-3)+2=m?—-3m+2
mx —

X+m-3

khoang Xac dinh cua no thi
m?-3m+2<0<l<m<2

Cau 27: Pap an C.

Pé ham sb y= nghich bién trén tung

Tacé ad—bc=m.(m—4)+3=m’-4m+3

Dé ham sb dong bién trén tirng khoang xac dinh thi
ad—-bc<0<=1<m<3.

Cau 28: Dap an D.
TH1: m=0= y=2 laham hang nén loai m=0
TH2: m#0. Tacé: y'=3mx*+3mx+m(m-1).

Ham sb ddng bién trén R

A':m2—3m2(m—1)30 m>—
o o 3o m>—
3m>0
Cau 29: Pap an C.
Céach 1: Xéthamsb ...
biat t=3" nén te@;Bj thi ham sb da cho tré

3

thanh: y = t- Y= —m+3
t—m

(t-m)

Do ham t =3 nghich bién trén (-11)

—X

Pé ham sé y =

3 nghich bién trén (-11) thi
m

37—

y _ =3 phai dong bién trén (&3)
t—m 3

Nén m<3 va me(l;sj <:>ms1
3 3

Céach 2: CASIO

MODE 7

y=(3%-3):(3%-4), START -1, END 1, STEP
0,1

Nhin bang gia tri thdy ham s ting nén m=4 sai,
loai D.

y'=(3%-3):(3%-2) , START -1, END 1,
STEPO,1

Nhin bang gia tri thiy ham s6 co tang c6 giam nén
m=2 sai, loai B.

y=(3" —3):(3-X —%} , START -1, END 1,
STEP 0,1
Nhin bang gia tri thiy ham sé c6 giam nén m :%

dang, nhan C.

Xét ham s6 f(x)=g(u(x)) trén 1 (vsi I la
khoang  (doan), ntra  khoang). Dat
u(x)=t;teK (voi K 1a mot khoang (doan),
nira khoang duoc tinh chat ché theo diéu kién
cua X).

1. Néu u(x) la ham sb dong bién trén I thi
ham s thu dugc sau khi dat an phu hay chinh
la ham g(t) cung tinh don diéu trén K véi
ham s6 ban dau.

2. Néu u(x) la ham sé nghich bién trén I thi
ham s6 thu dugc sau khi dat an phy hay chinh
la ham g (t) nguoc tinh don diéu trén K voi
ham s6 ban dau.

Cau 30: Pap an C.
_ m-=2sinx m-2sinx

Taco y=f(x) 1+cos’x  2-sin®x

bat t =sinx, do XE(O;%] nén te(O;%). Khi do

ham sé ¢6 dang: g(t)= n21—t22t .
2’ +2mt-4

bao ham g'(t)= . Ham sé f(x)

(2-t)
nghich bién trén (o;%) khi ham sé g(t) nghich
S 1 . 1
bién trén (O;Ej = (t)SO,Vte(O;Ej

LOVEBOOK.VN|44



Chu dé 1: Ham s0 va cac (rng dung cia dao ham

The best or nothing

< —2t? +2mt—4£O,Vte(O;%j

<:>m£t+%,Vte(O;%j ™

Xét ham s6 h(t):t+% trén (0;%).

Co h'(t)=1—t32<0,w e(o;%)
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O X
Hinh 1.7

I1. Cuc tri cia ham so0 va gia tri I6n nhat, gia tri nho nhat cia ham
sO

A. Ly thuyét vé cuc tri cia ham so

O phan 1.1 ta vira hoc cach sir dung dao ham dé tim khoang don diéu cua ham
s6. O phan nay ta s& xac dinh diém nam giira khoang dong bién, nghich bién cua
ham sb, va nguoc lai. Nhitng diém nay duoc goi 1a diém cuec tri cia do thi ham sé.
Diém cuc tri bao gébm ca diém cwe dai va diém cuc tiéu caa do thi ham sé. Do thi
ham s ¢ hinh 1.7 ¢6 diém cuc dai 1a diém phia bén trai va diém cuc tiéu & phia
bén phai (diém dugc danh dau).

1. Pinh nghia

Cho ham s6 y = f (x) x4c dinh va lién tuc trén khoang (a;b) (co thé ala —o; b la
+o0) va diém x, (a;b).

a, Néu ton tai s6 h>0 sao cho f(x)< f(x,) véi moi xe(x, —h;x,+h) va
X # X, thi tandi ham s6 f (x) dat cwe dai tai X, .

b, Néu ton tai s6 h>0 sao cho f(x)>f(x,) véi moi xe(% —h;x,+h) va
X # X, thi tandi ham so f (x) dat cuc tiéu tai X, .

STUDY TIP

Diém cuc tri cua ham sb
ld X =c; con diém cuc
tri ciia d6 thi ham sé 1a
diém co toa do

M (c; f(c)).

Trong cac bai tric
nghiém thuong cO Ccac
cau hoi dua ra dé danh
ltra thi sinh khi phai
phan biét giira diém cuc
tri cia ham sé va diém
cuc tri caa dd thi ham
SO.

Véi ham lién tuc thi ham sé sé dat cuc tri tai diém lam cho y'=0 hoac y' khong
xac dinh dugc thé hién ¢ hinh 1.8

y1  diém cue dai = diém cuc dai
’ £*(c)=0 1) khong xdc dinh

Hinh 1.8
Néu ham sé dat cuc dai hodc cuc tiéu tai x=c thi x=c 1a diém lam cho y' bang
0 hoac y' khong xac dinh.
2.Chuy

1. Néu ham sé f (x) dat cuc dai (cuc tiéu) tai X, thi X, dugc goi la diém cyc dai
(diém cyc tiéu) cua ham so; f (X,) duoc goi la gid tri cye dai (gia tri cyc tiéu)
ctia ham sb, ki hieu f, (fe;), con diém M (x,; f(%,)) dwoc goi 1a diém cyc dai
(diém cuc tiéu) cua do thi ham sd.

2. Cac diém cyc dai va cuc tiéu duoc goi chung Ia diém cwc tri. Gia tri cuc dai

(gia tri cuc tieéu) con goi la cuwe dai (cuc tieu) va dugc goi chung la cuc tri cua

ham so.

3. D& dang chitng minh dugc rang, néu ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén khoang
=0

y
(a;b) va dat cuc dai hodc cuc tiéu tai x, thi f'(x,)=0.
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3. Piéu kién da dé ham sb c6 cuc tri
STUDY TIP

i i Ta thtra nhan dinh li sau day
O dinh ly 1 ta cd thé

hiéu nhu sau: binhly 1
e Khi f'(x) déi déu ti Gia st ham s6 y=f(x) lién tuc trén khoang K =(x,—h;x,+h) va cé dao
duong sang am qua ham trén K hoc trén K\{x,}, véi h>0.

x=c thi x=c dugc goi

la didm cue dai cia ham a.Néu f'(x)>0 trén khoang (x, —h;x,) va f'(x)<O0 trén khoang

sd. (%0; %, +h) thi X, 1a mot diém cyc dai cua ham sé f ().
o Khi f'(x) doi dau tir b. Néu f'(x)<O0 trén khoang (X, —h;x,) va f'(x)>0 trén khoang
am sang duong qua (Xo; % +h) thi x; 1a mot diém cuc tiéu cua ham so f ().

x=c thi x=c dugc goi
la diém cuc tiéu cta | Hinh 1.9 mo ta diéu kién du dé ham sb co cuc tri:

ham Sé. aiem
cuc dai

\ dieém

-\ cyc tieu
b4
'

I\

STUDY TIP
Néu x=c la diém cuc = : =»
tri cua ham y =f (x) thi
f'(c)=0 hoic f'(c) v 1 i1 Khéng
khong xé&c dinh, nhung b L?iélm
cyc tn

néu f'(c)=0 thi chua
chic x=c da la diém
cuc tri caa ham sb.

> >

) ¢ X O c X
Hinh 1.9

4. Quy tic dé tim cuc tri

Quy tiac 1
1. Tim tap xac dinh.
2. Tinh f'(x). Tim c4c diém tai d6 f'(x) bang 0 hodc khong x4c dinh.
3. Lap bang bién thién.
4. Tur bang bién thién suy ra cuec tri.

Quy tic 2

I‘ 1. Tim tap xdc dinh.
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2. Tinh f'(x). Giai phwong trinh f'(x)=0 vakihiéu x (i=1,2,3,...,n) la céac
nghiém cua né.

3.Tinh f"(x) va f"(x),(i=123;.n).

4. Dya vao dau cia f"(x ) suy ratinh chat cyc trj cia diém x .

Néu f"(x)>0 thi x; 1adiém cyc tiéu.

Néu f"(x)<0 thi x ladiém cyc dai.

B. Cac dang toan lién quan dén cu’c tri

Xac dinh diém cuc tri cia ham sé, diém cyc tri cia @d thi ham s6, tim
gia tri cuc tri caa ham sé

Phuwong phap chung

Sir dung hai quy tac 1 va quy tic 2 ¢ phan ly thuyét.

Vi du 1: Biém cuyc tri caa ham s6 f (x):%x3 —x? —3x+§ la

A X=-1x=3 B,x:_g;xzﬂ
3 3
C. x=-1Ix=5 D. x=4;x=3
Pap an A.
Loi gidi

Céach 1: Xétham sd f (x)=%x3—x2 —3x+§

Xx=3

CoTXD: D=R.Taco f'(x):x2—2x—3;y':0<:{x_ 1

Bang bién thién

X —00 -1 3 +00
f'(x) - 0 +
f (X) 10 +00
3 \ /'
22
0 i
3

Tu BBT ta thdy ham sb c6 diém cuc dai x =—1 va diém cyc tiéu x=3.
Céach 2: Sir dung MTCT.
Ta sé& str dung chirc nang tinh dao ham tai mot diém cua may tinh.

. d
An (cvt) thi may hién nhu hinh bén.
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Trong STUDY TIP
trang 35 c6 chd y rang
y'(c)=0 thi x=c

chua chic da 1a diém
cuc tri cia ham sb, do
vay ta can thir xem y'
c6 ddi diu qua x=c
hay khong.

Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Nhap ham sé %XS - X?-3X +% tai gid tri X =—1 (Ta lan luot thir cac phuong
an).
Tai x=—1thi y'=0 suyra x=-1 la mot diém cuc tri caa ham so.

Twong ty ta gitr nguyén man hinh va thay x=-1 thanh x=3 thi dugc két qua
tuong tu. Tur do ta chon A.

Vi du 2: Biém cuc tri cia ham s6 f (x)=x*+3x*+3x+5 Ia
A X=-LIx=-3 B. x=1x=-3

C. x=0;x=1 D. ham s6 khong c¢6 diém cuc tri

STUDY TIP

Xét ham sb bac ba
f (x)=ax’ +bx* +cx+d
Voi (a=0) co

A, = b? —3ac

* Néu b?>-3ac>0 thi

ham sé ¢6 hai cuc tri

* Néu b?-3ac<0 thi

ham sb khéng c6 cuc tri.

Dap an D.

Loi giai
TXD: D=R.Tacé y'=3(x+1)">0,vxeR = ham sb dong bién trén R .
Taco BBT:

f'(x) *

—

T BBT suy ra ham sé khong ¢ cyc tri.

Tie vi du 1 va vi de 2 ta nhan thdy véi ham sé bdc ba cé dang

f (x)=ax’+bx’+cx+d,(a=0) thi khi tim cyc trj ciia ham sé ta nén gidi bang
cich 1 (xét phwong trinh y'=0 thay vi s&¢r dung may tinh béi phwong trinh
y'=0 la phwong trinh bdc hai gidgi quyét nhanh chéng hon vigc bam may thi
trwong hep, tham khdo STUDY TIP bén canh dé suy lugn nhanh trong bai toan
nay.

Vi du 3: Xét hai ham sb f (x)=—x*+2x*+1 va ham sb g(x):—%x“—x%%.

Chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau:
A.Ham s f(X) c6 hai diém cyc dai la A(L;2) va B(-12).
B. Ham s6 f (x) co diém cyc tiéu 1a x=0 va ham sé g(x) c6 gia tri cuc dai
lay= > :
4
C. Ham s6 f (x) c6 hai diém cuc tiéu va mét diem cuc dai, ham s6 g(x) co
mot diém cuc dai.

D.Hamsb f(x) vahamsé g(x) cung c6 diém cyc tieu la x=0.

P4p 4n B.
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STUDY TIP
Déi véi ham bac bdn
trung phuong c6 dang
y=ax'+bx’+c,
(a=0) thinéu:
ab >0 thi ham s c6
mot diém cuc trj 1a
x=0.
ab <0 thi ham sb c6 ba
diém cuc trj 1a

X=0:Xx=+, —£

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh cé tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé vei

minh qua Zalo 0988 166 193

Loi giai

Ttr bai ton xét su bién thién tong quat cua ham sé bac bén tring phuong ma toi da

gioi thigu ¢ trang 21 va trang 22 trudce do thi ta co:

Ham sé f(x)=—x*+2x*+1 c6 E:—2<O nén phuong trinh f'(x)=0 c6 ba

a
x=0

nghiém phéan biétla | x =— "2 =-1
X= —3:1
i 2a

Két hop voi STUDY TIP trang 22 thita co f (x) c6 hé s6 a=-1<0 ta c6 nhanh

bang bién thién

* Tir day ta loai C do ham sé f (x) c6 hai diém cuc dai va mot diém cuc tiéu.

* Taloai Adohamsd f(x) co hai diém cyc dai la x=-1 va x=1. Con A(-12)

va B(12) l1a hai diem cyc dai cia @6 thi ham s, chir khong phai cua ham sé

(xem lai chu y dau tién (phan mo dau chii dé cuc tri ciia ham sd) vé phan biét cac

khai niém).

* P¢é loai mot trong hai phuong 4n B va D con lai ta tiép tuc xét ham sé g (x)

TXD: D=R.Tacd y'=—x*-2x;y'=0<=x=0

Bang bién thién:

f )((X) = + 8 =
5
f (%) TN,

T BBT ta loai D do x=0 la diém cuc dai cia ham sé g(x). Vay ta chon B.

Péi vi ham béc bon trung phwong dang y = ax* + bx? + ¢ (a # 0)
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham

The best or nothing_

x=0

Taco y'=4ax® +2bx=0<
y 2ax2+b:0<:>x2=—2£
a

S6 diém cuc tri phy thudc vao nghiém cua phuong trinh 2ax? +b=0.

Z b ;- g X N L X , 2 N
a. Neu >a <0 (tac a; b trai dau) thi ham so c6 ba diém cuc tri la
a

Xx=0;x=+% —£
\} 2a

b. Néu 23 <0 (tuc a; b cung dau hoic b =0 thi ham sé c6 duy nhat mot diém
a

cuctrila x=0.

Tiép tuc 1a mot bai toan 4p dung két qua vira thu dwoc.

STUDY TIP
Ddi vaoi ham bac bdn
trung phuong c6 dang
y=ax'+bx*+c,
(a#0) c6 ab<0, khi
d6 néu:
a. a<0 thi x=0 la
diém cuc tiéu;

X = g 14 hai diém
\/ 2a

cuc dai ciia ham sd.

b. a>0 thi nguoc lai
x =0 la diém cuc dai;

X =+ g 14 hai diém
\/ 2a

cuc tiéu cua ham sd.

Vi du 4: Cho ham s6 y =—x* +2x* +1. Ménh dé nao dudi day dung?

A. Ham s6 c6 mot cuc dai va hai cuc tiéu.
B. Ham sé c6 hai cuc dai va mot cuc tiéu.
C. Ham sb c6 mét cuc dai va khong co cuc tiéu.

D. Ham sb c6 mét cuc dai va mot cuc tiéu.

Dap an B.

Léi giai

Ap dung két qua vira thu duoc ta c6 két luan ham sé ludn cé ba diém cuc tri do hai

hé s a, b trai dau.

Mit khac hé s6 a=—-1<0 nén d6 thi ham sé c6 dang chit M (meo nhé), do vay

ham sb ¢o6 hai diém cuc da va mot cuc tiéu.
Pén day ta tiép tuc thu duoc két luan & phan STUDY TIP.

Tir vi du 5 ta thay dao
ham biang 0 tai x=1
nhung qua diém nay y'
khong d6i ddu nén diém
x=1 khona ophai la

Vi du 5: Cho ham s6 y = —x* +6x* —8x+1. Két luan nio sau day la ding?
A. Ham s dat cuc dai tai x =—2 va dat cuc tiéu tai x=1.
B. Ham s6 ¢6 gia tri cuc dai la y =25 va gia tri cuc tieu 1a y=-2.
C. Ham sb c6 duy nhat mot diém cuc tri x =—2 1a diém cuc dai.

D. D4 thi ham s6 da cho ¢ mot diém cyc ticu l1a A(-2;25).

Pap an C.
Loi giai
. 3 , X=-2
TXD: D=R.Taco y'=-4x"+12x-8;y'=0< L
X=
BBT
| x | —o —2 1 00
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Ham sé dat cyc dai tai x =—2. Tir day ta chon C.

Nhan xét: Pai véi ham bdc 4, vi dao ham la da thirc bac 3 nén ham chi c6 thé co
mét cuec tri hodc ba cuc tri. Ham sé ¢ mét cuec tri khi phwong trinh y'=0 ¢6 mgt
nghiém hodc 2 nghiém (1 nghiém don va I nghiém kép), ham sé c6 3 cuc tri khi
phuong trinh y'=0 c6 3 nghi¢m phan bigét.

Vi du 6: Cho ham s6 y = f (x) xac dinh, lién tuc trén R\{2} va c6 bang bién
thién phia dudi:
Khang dinh nao sau day 1a khang dinh dung?

A. Ham s dat cuc dai tai diém x =0 va dat cuc tiéu tai diém x=4.

B. Ham s6 c6 dang mot cyc tri.

C. Ham sb c6 gi4 tri cuc tiéu bang 1.

D. Ham s ¢6 gia tri 16n nhat bang 1 va gia tri nho nhat bang —15.

bap an C.

X —00 0 2 4 +00

y' - 0 + + 0 -

y +00 +00 -15 \

Loi giai
. 3 . X=-2
TXD: D=R.Taco y'=-4x"+12x-8;y'=0< L
X =

Nhin vao bang bién thién ta thay c6 hai gia tri cua x ma qua d6 y' d6i dau, d6 1a
x=0 va x=4, do vay day la hai diém cuc tri cua ham sd.

Tathdy y' d6i dau tir 4am sang duong khi qua x=0, do vay x=0 1a diém cuc tiéu
cua ham sd, nguoc lai x =4 lai 1a diém cuc dai ciia ham sé.

Tu day ta loai duoc A, B.

D sai qO day 1a cac gia tri cuc tri, khéng phai gié tri 16n nhat, gia tri nho nhét cua
ham s6.

Ta chon C bai tai x=0 thi ham s ¢6 gia tri cuc tiéu 1a y =1.
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Vidu 7: Him s6 y = f (x) c6 dao ham f '(x):(x—l)z(x—B). Phét biéu nao sau
day la ding?

A. Ham s6 da cho c6 hai diém cuc tri.

B. Ham sé di cho khong c6 gié tri cuc dai.

C. Ham sé di cho c6 diing mdt diém cuc tri.

D. Ham sé da cho khéng gia tri cuc tiéu.

STUDY TIP
O quy tic 1 ta c6 ham sb
dat cuc tri tai diém
khién cho dao ham bang
0 hoac khong xac dinh.

Dap an A.
X —00 1 2 +00
y' + 0 — +
3 +00

Loi giai
Nhin vao bang bién thién ta thay c6 hai gié tri cia x ma khi qua d6 y' d6i dau.

Do vay ham sb da cho c6 hai diém cuc tri d6 1a x=1x=2.

Chu y: Nhiéu doc gia nghi rang tai x =2 khong ton tai y' thi x =2 khong phai la

diém cuc tri cua ham sb, day 1a mot sai 1am rat 16n. Bai ham s6 van dat cuc tri tai
diém khién cho dao ham khong xéc dinh.

Vi du: Ham s6 y =|x| c6 dao ham khong ton tai khi x =0 nhung dat cuc ticu tai
x=0.

Vi du 8: Ham s6 y = f (x) ¢6 dao ham f'(x)=(x—1)°(x—3). Phat biéu no sau

day la dang?
A. Ham sb c6 mot diém cuc dai. B. Ham s c6 hai diém cuc tri.
C. Ham s6 ¢6 dung 1 diém cyc tri. D. Ham s6 khong c6 diém cuc tri.
STUDY TIP Dip dn C.

Trong da thirc, diu cua
da thurc chi doi khi qua
nghiém don va nghiém
boi 1€, con nghiém boi
chin khong khién da
thie d6i dau.

Loi giai
. x=1
Tathay f'(x)=0<
y () {x =3
Pén day c6 nhiéu doc gia két luan ludn ham sé c6 hai diém cuc tri, tuy nhién do 1a
két luan sai 1am, boi khi qua x =1 thi f'(x) khong déi dau, bsi (x—1)">0,Vx.

Do vy ham sé chi c6 dung mot diém cuc trj 13 x=3.
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Vi du 9: Ham sb nao sau ddy khéng co6 cuc tri?

A y=x"-3x+1 B. y:ﬂ
X+3
C.y=x*—4x>+3x+1 D. y=x"+2017x (neN")
STUDY TIP bap 4n B.

1. Ham phéan thac bac
nhét trén bac nhat khong
co cuc tri.

2. Ham bac bdn ludn
lubn cé cuc tri (cé ba
cuc tri hoic cé duy nhat
mot cuc tri).

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh coé tat ca 3 cudon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay co nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193

Léi giai
Véi A: Ta thiy day 1a ham bac ba c6 y'=3x*—3, phuong trinh y'=0 ludn c6 hai
nghiém phan biét nén ham sé c6 hai diém cyc tri (loai).

Véi B: Pay 1a ham phan thirc bac nhét trén bac nhat nén khéng c6 cyc tri. Do d6 ta
chon B.

Véi C: Tir cac két qua vé ham s y=ax* +bx*+c (a=0) thi ta co két luan ring
ham s6 bac bén trang phuong ludn c¢é diém cuc tri (do d6 thi hoic dang M; dang
W hoac parabol).

VéiD: Tacd y'=2nx"""+2017 (phuong trinh luén c6 nghiém).

Vi du 10: Ham s6 nao sau day co ba diém cuc tri?

A y=x*+2x*+10 B. y=—x"+2x*+3
C.y:%x3—3x2+5x+2 D. y=2x*-4
Dap an B.
Loi gidi

Ta c6 thé loai ludn C bai ham sb bac ba chi ¢ nhiéu nhat 13 hai cuc tri.

Tiép theo ta dén voi cac ham bac bdn. Ta c6 ham bac bén tring phuong ¢ hai
truong hop, hoic 1a c6 mot diém cuc tri, hoic 1a ¢6 ba diém cuyc tri.

Pén day ta co thé suy ra, néu hé s6 a, b khac dau thi ham sb bac bon trang phuong
6 ba cuc tri, do vay ta chon luén duoc B.
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

STUDY TIP

Qua day ta rat ra két
qua, d6 thi ham sé bac
ba hodc 14 c6 hai diém
cuc tri, hoac la khéng co
diém cuc tri nao.

Tim diéu Kién dé ham sé di cho ¢é diém cuc tri théa man diéu kién cho
trudc

2.1 Xét ham sb bac ba cé dangy = ax® + bx? + cx + d, (a # 0)

chu y:
Ham s6 y = f (x) xéc dinh trén D ¢6 cuc tri <> 3x, € D thoa man hai diéu kién
sau:

i. Pao ham ctia ham sé tai x, phai bang 0 hozc ham sé khong c6 dao ham tai x,
ii. f'(x) phai doi dau qua x, hoac f"(x,)=0.
Mot s6 lwu y dbi véi cuc tri cia ham sé bac bay = ax® + bx? + cx + d, (a # 0)

Taco y'=3ax®+2bx+c

- Bé ham sd bac ba c6 cyc tri thi phuong trinh y'=0 c6 hai nghiém phan biét.

S A'>0<b*—3ac>0

- Nguoc lai, dé ham s6 khéng c6 cyc tri thi phuong trinh y'=0 v6 nghiém hoac

c6 nghiém kép| < b*—-3ac<0

- Hoanh d§ X;X, cua cac diém cuc tri 1a c4c nghiém ciia phuong trinh y'=0.

- Pé viét phuong trinh duong thang di qua hai diém cyc tri caa do thi ham sb
bac ba, ta thudng st dung phuong phap tach dao ham (xem bai toan tong quat &
phia dudi).

Mt s6 bai toan thwong gip:

Bai toan tong quat 1: Cho ham s y=f (x)=ax*+bx*+cx+d,(a=0). Tim
diéu kién dé:

a. Ham s6 c6 hai diém cyc tri trai dau (hay hai diém cuc tri cua d6 thi ham sé ¢
hoanh d¢ trai dau).

b. Ham s ¢6 hai diém cuc tri cing déu (hay hai diém cuc tri ciia d6 thi ham sb ¢
hoanh d¢ cung dau).

c. Ham s6 c6 hai diém cuc tri x = x;; X = X, s0 sanh véi s6 thuc a.

d. D6 thi ham sb c6 hai diém cuc tri (diém cuc dai va diém cyc tiéu) nam cuing
phia, khéc phia so vai mot duong thang).

Lai giai tong quéat
Taco y'=3ax®+ 2bx+c; phuong trinh 3ax* +2bx+c=0 cd A'=b*—3ac
a. Ham sd c6 hai diém cuyc tri trai ddu < y'=0 c6 hai nghiém phan biét trai dau
< ac<0.
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Chuy

Phuong trinh y'=0 ta
Xét & day co cac hé sb
lan luot 12 3a; 2b; ¢ do
vay trong tat ca céc bai
toan tong quat vé ham sb
bac ba trong sach ta déu
Xét cac hé s6 nay.

Vidu A'=b*-3ac (6
day 2b; 3a; ¢ lan luot 13
cachésdcua y'=0
khac véi biét sb delta

b? —4ac téng quéat ma ta
van ghi nhé.
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b. Ham s6 c6 hai diém cuc tri cing ddu < y'=0 c¢6 hai nghiém phan biét cing

b?>—3ac>0

déU@ c 0
X, = — >
X X, 3a

c. Pidu kién dé ham s6 ¢6 2 cuc tri x;;x, thoa man:

X <a<X, X <X <a *a<X <X

(tham khao bang trang 28; 29).

d. Diéu kién dé do thi ham sb co diém cuc dai, cuc tiéu ndm cung phia, khéc phia
v6i mot duong thang A:mx+ny+k =0

Gid sir 6 thi ham s6 c6 hai diem cuc tri 1a A(X;Y;),B(X,;Y,).
*Néu (mx, +ny, +k)(mx, +ny, +k) >0 thi A, B ndm cting phia so véi A.
*Néu (mx +ny, +k)(mx, +ny, +k) <0 thi A, B nam khac phia so véi A.
Mét sé trwong hop dic biét
- Hai diém cuyc tri ciia do thi ham sé bac ba nam cung phia so véi truc Oy <
phuong trinh y'=0 ¢d hai nghiém phan biét cing dau.
- Hai diém cyc tri cua do thi ham s6 bac ba nam vé hai phia ddi véi truc Oy <
phuong trinh y'=0 c¢6 hai nghiém tréai dau.
- Hai diém cyc trj cia d6 thi ham s6 niam cuing phia véi truc Ox <> y'=0 ¢4 hai
nghiém phan biét va y.,.y.r >0.
- Hai diém cuyc tri ciia dd thi ham sé nim vé hai phia véi truc Ox < y'=0 ¢
hai nghiém phan bi¢t va y.,.y.; <0.
- Hai diém cyc trj ciia do thi ham sb ciing nam vé& mot phia trén ddi vai truc Ox
Yep-Yer >0
Yeo +Yer >0
- Hai diém cuyc tri cua do thi ham sb nam cung phia dudi véi truc Ox < y'=0
yCD'yCT > O
yCD + yCT < O

< y'=0 c6 hai nghiém phan biét va {

cé hai nghiém phan biét va {
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Bai toan téng quat 2: Viét phuong trinh di qua hai diém cuc dai, cuc tiéu cua dd
thi ham s6 y =ax® +bx’ +cx+d,(a=0)

STUDY TIP

Phuong trinh duodng
thaing di qua hai diém
cuc tri ciia dd thi ham sb
bac ba biéu dién theo
y', y"y la

y.y

BEAAMANTY

Loi giai tong quat
Gid sir ham bac ba y = f (x)=ax>+bx*+cx+d,(a=0) c6 hai diém cuc tri la
X,; X, . Khi do thuc hién phép chia f (x) cho f'(x) ta dwoc
f(x)=Q(x).f'(x)+Ax+B.

f(x)=Ax+B

()= ax, +8 20 0= T0%)=0)

Khi d@6 ta co {

Vay phuong trinh di qua hai diém cuc dai, cuc tiéu ciia d6 thi ham sé y = f (x) c6
dang y=Ax+B.
Pén day ta quay tré vé vai bai toan 1, vay nhiém vu caa chung ta 1a di tim s6 du
d6 mot cach tong quat.
Tacd y'=3ax*+2bx+c;y"=6ax+2b.
Xeét phép chiay cho y' thi ta dugc:

y= y'.(%x+9£j+ g(x) (*), & day g(x) la phuong trinh di qua hai diém cuc
a

tri caa do thi ham sb bac ba.

2 . 3ax+b 6ax +2b

Tiép tuc ta co (* =y =y".

ieptuctacd ()= y=y oa +g(X)<:>y y 183 +9(X)
LY Yy

SY=Yge=t9(x) [29()=y-T2

Mot cong thirc khac vé phuong trinh duong thang di qua hai diém cuc tri cua do

thi ham bac ba la:

Cho ham sé y =ax®+bx?+cx+d,(a=0). Sau khi thuc hién phép chia tong quat

thi ta rat ra dwoc cdng thirc phwong trinh duong thang di qua hai diém cyc tri cua
2c 2b? bc

d thi ham sb bac batheo a, b, c,d 1a y=| =-— |x+d ——
3 09%a %9a

Sau ddy t6i xin giéi thigu mét cach bam mdy tinh dé tim nhanh phwong trinh
dwong thing di qua hai diém cuc tri ciia do thi ham sé bdc ba nhw sau:
Truwoc tién ta xét vi du don gian:

Vi du 1: Phuong trinh duong thang di qua hai diém cuc tri caa d6 thi ham sé
y =X +2x* =3x+1 la:

A. 26x+9y—-15=0 B. —25x+9y-15=0
C. 26x—9y+15=0 D. 25x-9y+15=0
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oA ) [T

K3 +2X%Z-3x+1-(3p
5_25;

3 9

S dung may tinh

Str dung tinh toan véi s6
phtrc dé giai quyét bai
toan.

Cdng Pha Toan — Lép 12 Ngoc Huyén LB

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh cé tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193

Pap an A.
Lo giai
Phuong trinh dudng thang di qua hai diém cuc tri cua d6 thi ham sé xac dinh bai:
6x+4
18
Chuyén may tinh sang ché do tinh toan véi sb phic bang cach nhap:

g(x)=x"+2x* =3x+1—(3x* +4x-3).

(mMoDE |(2:cMPLx

Nhap vao may tinh biéu thic g(x) nhu sau:

6X +4
18

An , gan X bang | (6 may tinh i la nat ) khi d6 may hién: g—%fii .

Vay phuong trinh di qua hai diém cyc tri cia dd thi ham sd di cho Ia
y=§—§x<:>26x+9y—15=0.

Tiép theo ta c6 mgt bai tham sé.

X3 4+2X2-3X +1—(3x2 +4X —3).

Vi du 2: Cho ham s6 y =x*—3x?+3(1-m)x+1+3m, tim m sao cho d6 thi ham

s6 c6 diém cuc dai, cuc tiéu, ddng thoi tim duong thiang di qua hai diém cyc tri cua
do thi ham so da cho.

A. m>0,A:2mx+y—-2m—-2=0 B. m>0,A:2mx+y—-2m—-2=0
C. m<0;A:y=202-200x D. m>0;A:y=202-200x

STUDY TIP
V6i nhirng dang toan
nay, ta luu y rang trugc
tién, ta can tim diéu kién
dé ham sé cé hai cuc tri.

Pap an B.
Lai giai
Taco y'=3x"—-6x+3(1-m),y"=6x—6.
Dé do thi ham s6 ¢6 diém cuc dai, cyc tiéu thi A'=3"-9.(1-m)>0 < m>0.

V6i m > 0 thi ta thuc hién:

(moDE | [2:cr-.-1P|_x].

Chuyén may tinh sang ché do

yll

—~— taco
18a

Nhap vao may tinh biéu thac y—y'
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"" r.m_u_n_w.. ry
R =3K2+3( 1~M)}:qrs—|
202-200i

Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

STUDY TIP

Véi buéc cudi cung, ta
can c6 ki ning khai trién
da thac su dung may
tinh cam tay, do khudn
kho cia sach nén toi
khong thé gisi thiéu vao
sach, do vay mong quy
doc gia doc thém vé
phan nay.

6X -6
18

X*-3X?+3(1-M)X +1+3M —(3X* -6X +3(1-M))

An
May hién X? nhap i =

May hién M? nhap 100 =

Khi d6 may hién két qua 1a 202 —200i

Ta thdy 202 —200i =2.100 +2 —2.100. i = y=2 m+2 -2 mx

Vay phuong trinh duong thing di qua hai diém cuyc tri ciia do thi ham sé di cho ¢6
dang 2mx+y—-2m—-2=0.

Ta rat ra két luan vé cach 1am dang toan viét phuong trinh duong thang di qua hai
diém cyc tri caa do thi ham bac ba nay nhu sau:

Buwéc 1: Xac dinh y'; y".

Buwéc 2: Chuyén may tinh sang ché d¢ tinh toan vai s6 phuc:

(mMoDE |(2:cMPLx

A = A J [ y
Nhap biéu thac y—-y'.—
ap y-y 182
Néu bai toan khong chira tham sb thi ta chi st dung bién X trong may, tuy nhién
néu bai toan c6 thém tham sé, ta ¢ thé s dung céc bién bat ki trong may dé
biéu thi cho tham sé di cho, ¢ trong sach ndy ta quy wdc bién M dé dé dinh
hinh.
Buéc 3: Gan gia tri.
An , gan X véi i, gan M véi 100

Ldc nay may hién két qua, tir d6 tach hé sé va i dé dua ra két qua cudi cung,
gidng nhu trong hai vi du trén.

Bai toan tong quat 3: Cho ham sé y = f (x)=ax® +bx’ +cx+d,(a=0). Gia st
ham s c6 hai diém cuc tri (Mot diém cuc dai, mot diém cuc tiéu). Tim khoang
cach gitra hai diém cuc tri caa do thi ham so.

STUDY TIP
Cho ham sé bac ba dang
y=ax’®+bx* +cx+d,
voi a=0.
- Néu b? —3ac >0 thi
khoang cach gitra hai
diém cuc tri cua dd thi
ham s 1a
4k® +k
a

1 9 -~

d=2 VOi

Loi giai téng quat
Ham s c6 hai diém cuc tri < b?>—3ac>0.
Xét phuong trinh y' =0 <> 3ax” +2bx+c =0 c6 hai nghiém phan biét x; X, .

Lic nay hai diém cuc tri cua do thi ham s6 lan lugt 13 A(X;Y;),B(%,;Y,)

Taco d =|AB|= \/(x1 %) (V= V)
Ap dung bai toan téng quat 2 ta c6 phuong trinh di qua 2 diém A; B 1a
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9 9a
2 2 R
pgt k=2 =38C 2 207 538020y n oy L okad —2C
9a 3 9%a 9a 9a

Lic nay tacd AB® =(x +X,) —4xx, +[ -2k (x —xz)]2

(2] w2 45
3a 3a 3a ‘3a

2 _ 2 _ 4(b*-3ac
S e T i Y. L ( )(1+4k2)
9a 9a a.9a
3 2
<:>ABZ:ﬂ.k.(1+4k2) AR =2 [HKHK i - DT —3ac
a a 9a

Vi du 1: Gia tri cia m dé (C,):y=x’+x*+(m+1)x—m’+m dé khoang cach

[P e3 '_‘b
2J1as {55 5
s -

Truong hop m=-2

- I T

3
Jl4 e
0

Truong hop m=-1

gitta hai diém cuc tri cua do thi (C,) ba 2\/_
A m=-2 B.m=-1 C.m=—4 D. m=-3
Dap an B.
Loi giai

- Ta c6 b*-3ac=1-3(m+1)=-3m-2. Do thi ham s6 c¢6 hai diém cuc tri
<:>—3m—2>0c>m<—§

- LUc nay &p dung cong thuc trong bai toan tong quat 3 thi ta co

4 [3m-2) _3m+2
L9 9 285
27

. Bén day ta c6 thé nhap phuong trinh vao may

1
tinh va thar cac gia tri cia m trong 4 phwong an, tir d6 ta chon dugc B théa man.

3X +2 \/_

9

Céch bam may tinh: Nhap vao man hinh \/4[_3>;_Zj (do c6
cuing thtra s6 chung 1a 2 nén ta bo 2 di).
Thir véi A: An S E w may két qua khac 0 nén ta loai A.

Thir véi B: Tiép tuc 4n S E may két qua 0 nén ta chon B.

STUDY TIP
Piém ubn cua d6 thi
ham s6 bac ba 1a diém
¢6 hoanh d6 thoa méan
y"=0 va nam trén do
thi ham sé
v=ax’+bx?+cx+d.

Bai toan tong quéat 4: Binh m dé diém cuc dai va diém cuc tiéu caa d6 thi ham sé
y=ax’+bx’+cx+d,(a=0) déi xtmg nhau qua duong thang d:y =kx+e.

Loi giai tong quéat
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Trén day 1a bon bai toan
tong quat dua ra phuong
huéng cdng thic cu thé
cho cac dang bai hay
gap. Sau day toi xin dua
ra moét s6 vi du khéc
khéng nam trong 4 bai
todn tong quat trén,
nhung tuy nhién cac vi
du dudi day co chung
mot diém 13 phuong
trinh y'=0 c6 thé tim
duoc ré nghiém Xx;X,
theo tham sé m.

Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

Do dd thi ham bac ba nhan diém ubn lam tam ddi xtng nén lac nay diém ubn
1 (x,;y,) s&thudc d va duong thang ndi hai diém cuc tri cua d6 thi ham sé vudng

y, =kx, +e

c—— |k
3a

3

goc voi d. Tirc 1a m thoa man hé sau:| 4 2 ( b? J .

Vi du 1: Cho ham sé y = x*—3mx* +4m°® (véi m la tham s6) c6 dd thi (C,,). Tap
tat ca cac gia tri cia m dé hai diém cyc tri cua dd thi (C,,) ddi xing nhau qua
duong thang d:y=x la

R R

Dap an B.
Loi giai
Taco: y'=3x>—6mx;
y"=6x—6m;y"=0<>x=m. Lic nay diém uén | 1a diém co toa do (m;2m°).

Ttr bai toan tong quét ¢ trén ta co:

2m® =m .
_ 2 Sm=t+—.
% (33m) 1=-1 2

Vi du 2: Xéac dinh tit ca cAc gia tri cua m dé hai diém cuc tri cia do thi ham sé
y = x* —3x? +mx ddi ximg nhau qua duong thang x—2y-5=0.

A. . m=0 B.m=-2 C.med D.m=2

Pap an A.

Loi giai
Tacd y'=3x"—6x+m;y"=6x—6;y"=0<>x=1
Vay diém uon | (L m-2)

Tir bai toan tong quét & trén ta co:

Mot s6 vi du khac

61



Cdng Pha Toan — Lép 12 Ngoc Huyén LB

Vi du 1: Gia tri cua m dé do thj (C,,):y=2x*+3(m—3)x* +11-3m c6 hai diém
cuc tri A va B sao cho ba diém A; B;C(0;—1) thang hang la
A m=3 B.m=4 C.m=1 D.m=-1

Dap an B.

Léi gii

X
Xét phuong trinh y':0c>6x2+6(m—3)x=0c{ 3m
X=3—
Do thi (C,,) ¢6 hai diém cuc tri A va B khi va chi khi 3—-m=0<>m#3
Ap dung bai toan téng quét s6 2 thi ta c6 phuong trinh di qua hai diém cuc tri A; B
la AB:y=—(m-3)"x+11-3m.
Pé A, B, C thing hang thi C(0;-1) € AB:y=—(m-3)"x+11-3m

& -1=11-3m < m=4 (thoa man yéu cau dé bai).

Vi du 2: Tt ca cac gia tri caa m dé do thi
(Cp):y=x"=3mx*+3(m’* —1)x—m’+m co hai diém cyc tri trong d6 A 1a diém

cuc dai, B 1a diém cuc tiéu sao cho OA=+/20B la

STUDY TIP
S¢ di trong bai toan nay
ta két luan dugc x =X,
1a diém cuc dai cua ham
s6va x =X, la diém cuc
tiéu cua ham s bai ta
dua vao cach nhan dang
dd thi ham bac ba cé
phuong trinh y'=0 c6
hai nghiém phén biét va
hé s6 .. thi d6 thi dang
chir N.

A m=3+242 B.m=-2-3/22m=-2+32
C.m=-3-23 D.m=-3+2J2:m=-3-2/2
Pap an D.
Léi giai

Taco b*—3ac=9>0,YmeR. Suy ra dd thi ham s6 ludn c6 hai diém cuc tri.
Taco A, =9= phuong trinh y'=0 c6 hai nghi¢m phan bi¢t
X =m-Lx,=m+1=Xx <X,
Vi h¢ sb a=1>0 nén x=x_la diém cyc dai ciaa ham s6 va x =X, la diém cuc
tiéu ciia ham sé.
= A(m-12-2m) va B(m+1-2-2m).
Theo dé ta c6 OA=+/20B <> OA? =20B? < m? +6m+1=0

m=-3+22
o

m=-3-22

(thoéa man yéu cau dé bai).

Vi du 3: Gia tri cia m dé do thi ham s6 (C,,):y=x*—3mx+1 c¢ hai diém cuc tri

B, C sao cho tam giac ABC cén tai A véi A(2;3) 12
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham

The best or nothing_

A. m=0;m:% B.m=Im=2 C. m:%

D.m=2

STUDY TIP
Khi giai cac bai toan
chira tham s6 ta nén cha
y xem phuong trinh
y'=0 c6 thé giai ra
nghiém dugc hay khong.
Ta c6 mot sb két qua
sau:
1. Tong cac hé sé cua
cac s6 hang trong
phuong trinh bang 0 thi
phuong trinh c6 mot
nghiém x=1.
2. Téng cac hé sb bac
chén va cac hé sb bac I¢
cia cac s6 hang trong
phuong trinh bang nhau
thi phuong trinh c6 mot
nghiém x=-1.
3. Luu y xét b? —3ac dé
giai nghiém phuong
trinh y'=0 nhanh hon.

Pap an C.

Léi giai

Pé ham sb c6 hai cuc tri thi y'=0<3x*-3m=0 c6 hai nghiém phan biét

<m>0. Khi do toa dé hai diém cuc tri B: C Iin luot 12 B(—%; 23m? +1);

C(ﬁ;—ZWH) :ﬁz(zﬁ;—wﬁ)

Goi | 1a trung diém ciia BC = 1(0;1).

AABC can tai A < Al.BC =0 <> —4Jm +8ym? :0<:>m:0;m:%.

- e y e aeA - A , 1 N =gz . X N
Daoi chiéu vai diéu kiéntacdé m = > la gia tri can tim.

Vi du 4: Gid tr cua m dé do thi (C,,):y=x*—3mx’ +3(m2 —1)x—m3+4m—1 co

hai diém cuc tri A, B sao cho AOAB vudng tai A 1a

A . mMm=—Im=2 B.m=Im=-2 C. m=Im=-1D. m=-Im=0

Pap an A.

Loi giai
Taco y'=3x"—6mx+3(m* —1)=0<:{

A(m+Lm-3) [OA=(m+Lm-3)
:{B(m—l;m+l) :{@ =(m-Lm+1)

Do tam giac OAB vudng tai O @ﬁo—l3':0<:>2m2—2m—4:0<:{

Vay m=-1 hoic m=2 la c4c gia tri can tim.

X=m+l=y=m-3
X=m-1=y=m+1

m=-1
m=2

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bd cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh co tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé vei

minh qua Zalo 0988 166 193
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STUDY TIP
Qua day ta rut ra két
qua, dé d6 thi ham s6
y=ax"+bx’ +c,
(a=0) c6 ba diém cuc

tri tao thanh tam giac

vubng can diéu kién la
b3

— =-8. Ta loai dugc
a

diéu kién a, b trai dau

do tir cdng thirc cudi

cung thu duogc thi ta

lubn ¢ a, b trai dau.

2.2. Xét ham s6 bac bon trung phwong ¢6 dangy = ax* + bx? + ¢, (a # 0)

) . x=0
Taco y'=4ax’+2bx=0< ,
2ax“+b=0
Dén déy ta c6 nhan xét ham sé bac bon tring phwong luén c6 diém cuc tri.

S6 diém cuyc tri phu thudc vao nghiém cia phuong trinh 2ax®* +b=0.
a. Néu ;—bso tic 12 a, b cing diu hoic b=0 thi phuong trinh v6 nghiém
a
hoac c6 nghiém x =0. Khi d6 ham sé chi c6 mot diém cuc trila x=0.

b. Néu ;—b >0 tic 12 a, b trdi ddu thi phuong trinh c6 hai nghiém phan biét Ia
a

X=1 /—3 . Nghia 14 ham s6 c6 ba diém cuc tri la x=0;x =+ /—3 .
2a 2a

Ta vira chitng minh & trén, néu ab <0 thi ham sé ¢6 ba diém cuc tri 12 x=0;

x:i/_i.
2a

Khi d6 d6 thi ham sb da cho sé& c6 ba diém cuc tri 1a:

A(0;c),B —,/—i;—A ,C f—i;—A voi A =b®—4ac (Hinh minh hoa)
2a 4a 2a 4a
(b b ) b ) b? b
(Chéng minh: taco f|,|-— |=a|,-—— | +b.| ,|—— +c=a—2——+c
2a 2a 2a 4a° 2a

ab®—2ab’+4a’c —ab®+4ac —b®+4ac

I
~
[N
e
(@}
=)
=

43* 4a* 4a

4
:AB:AC:,’ b 2_E;BCZZ /_£
16a° 2a 2a

Bai toan 1: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham sé6 m dé d6 thi ham sb
y =ax’ +bx* +c,(a=0) c6 ba diém cyc tri tao thanh tam giac vudng.

Loi giai tong quéat
Véi ab <0 thi ham sb c6 ba diém cuc tri.
Do diém A(0;c) ludn nam trén Oy va cach déu hai diém B, C. Nén tam giac

ABC phai vudng can tai A. Biéu nay tuong duong véi AB L AC (do AB=AC
c6 san roi).
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

N b b* b?
Do AB1L AC nén ABAC=0< —+ 2=Oc>—=—8
2a 16a a

Vi du 1: Tim tap hop tit ca cac gia tri thuc cua tham sé6 m dé dd thi ham sé
y=x*—8m*x*+3 ¢6 3 diém cyc tri tao thanh ba dinh cua mét tam giac vuéng

can.
1 1 11
A. {0} B.{= C.{i-= D.{-=;=
2 2 2 2
Pap an D.
Loi giai
Céch 1: Loi giai thong thuong. Cach 2: Ap dung cong thuc.
TXD: D=R. bé cac diém cuc tri cua do6 thi
Ta cé: y':4x(x2—4m2) ht.sl,m so la bf‘ dinh Cuz’il mot tan]
giac vuéng can thi
Ham sé c6 ba diém cuyc tri khi va chi khi b (—8m2)3
phuong trinh y'=0 c6 3 nghiém phéan biét ;z—S@T:—S
<m=0.
, 1
Luc do, ba diém cuec tri la: Sm= iE

A(2m;-16m* +3),B(0;3),C(-2m;-16m* +3)
Nén BA=BC.
Do @6, tam giac ABC can tai B
Khi d6, tam giac ABC vudng can khi va
chi khi: BABC =0 <> 4m? —256m° =0

m==

<1-64m° =0 (m=0) < 2

m=-=
2

Nhan xét: R3 rang viéc nhé c¢ong thire va 1am nhanh hon rat nhiéu so vai viéc suy
ra tirng truong hop mot.

Bai tap ren luyén lai cong thirc:
1. Cho ham s6 y = x* —2mx* +m?* —2. Tim m dé ham sé c6 ba diém cuyc tri va cac
diém cuec tri caa d6 thi ham s 1a ba dinh cua mot tam giac vudng?

A . m=1 B.m=-1 C. m=2 D. m=-2
2. Cho ham s6 y = f (x)=x*+2(m-2)x*+m’—5m+5 (C,). Gia tri ndo cua m
dé a6 thi caa ham sé da cho co cac diém cuc dai, cuc tiéu tao thanh mot tam giac
vubng can thudc khoang nao sau day?
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STUDY TIP
Doc gia nén lam céc bai
tap ren luyén nay ma
khéng nhin lai cong
thire dé c6 thé ghi nhé
cong thirc 1au hon.

A. (ﬂgj B.
7 2

5%)
210

o[s)

3. Tim tat ca céc gia trj thuc caa tham sé m dé db thi ham sé
y =—x*+(m—2015)x* +2017 c6 3 diém cuc tri tao thanh tam giac vudng can.

A. m=2017 B.

m=2014

C. m=2016

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chuong trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh co6 tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay co nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193

4. Tim tat ca céc gid tri thuc cua tham sé m dé db thi ham sé
y =x"+2(m+2016)x* —2017m+2016 co ba diém cyc tri tao thanh tam gidc

vubng can.

A. m=-2017 B.

m=2017

C. m=-2018

D. (-10)

D. m=2015

D. m=2015

5. Tim m dé d6 thi ham s6 f (x)=x*-2(m+1)x*+m? c6 céc diém cuc dai, cuc

tiéu tao thanh mot tam giac vuong.

A m=2 B. m=-1 C. m=0 D. m=1
Pap an
1. A 2. A 3.A 4. A 5.C

STUDY TIP
Qua d?}y ta rat ra két,
qua, dé do thi ham so
y=ax'+bx* +c,
(a=0) c6 ba diém cuc

tri tao thanh tam giac
3

déu thi & _ —24.
a

Bai toan 2: Tim tit ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé d6 thi ham s
y =ax* +bx® +c, (a #* 0) ¢6 ba diém cuec trj tao thanh tam giac déu.

Véi ab <0 thi ham sb c6 ba diém cuc tri.

Loi giai tong quéat

Do AB = AC, nén ta chi can tim diéu kién dé AB =BC.

Mat khac ta c6

4
:»AB:AC:,fb—Z—i;Bczz /—3
1l6a° 2a 2a
b b* 2b

Dovay AB=BC < —

— —_
2a 16a°

a

Vi du 1: Tim tit ca c4c gi4 tri thyc cua tham s6 m sao cho d6 thi caa ham sb
y=x*—2mx?>+m-1 c6 ba diém cyc tri tao thanh mot tam giac déu. Ta co két
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

qua:

A m=3 B.m=0 C.m>0 D.m:§/§

STUDY TIP
Qua dﬁ}y t‘a rut ra ké't’
qua, dé do thi ham so
y=ax"+bx’ +c,
(a=0) c6 ba diém cuc

tri tao thanh tam giac
\ b®
déu thi —=-24.
a

Ma tam giac vudng thi
b3

—=
"Vuédng -8, déu —24"

8.

Pap an D.
Lai giai
Ap dung cbng thic vira chitng minh & trén ta co

§:—24©@:—24@m:§/§

Bai tap ren luyén lai cong thirc:

1. Cho ham s y =x*+2(m—-2)x* +m?—5m+5 (C,). Véi nhiing gid tri nao cia

m thi d6 thi (C,,) c6 diém cuc dai va diém cuc tiéu, dong thoi cac diém cuc dai va

diém cuc tiéu 1ap thanh mot tam giac déu?
A m=2-33 B.m=2+33

C.m=5-233 D.m=5+233

2. Cho ham s6 y :gx“ +3(m—2017)x* —2016 ¢ do thi (C,,). Tim tt c4 céc gia

tri caa m sao cho do thi (Cm) ¢6 ba diém cuc tri tao thanh tam giac déu?

A. m=2015 B. m=2016 C. m=2017 D. m=-2017

3. Cho ham sb y=x*—2mx*+2. Tim tit ca cic gia tri cia m sao cho dd thi ham
s6 ¢6 ba diém cyc trj tao thanh tam giac déu?

A.mzi*/s_’ B.m:—§/§ C.m=«/§ D.m=—«/§

4. Cho ham s y=—mx*+2mx® —m. Tim tat ca c4c gia tri cua tham s6 m sao cho
d6 thi ham s6 ¢6 ba diém cyc tri tao thanh tam giac déu.

A.m:ﬁ;mz—\/@mzo B. m=- 3;m=\/§
C. m=0 D. m=43
Pap an
1A 2B 3A 4B

Bai toan 3: Tim tit ca cac gia tri cua tham sé6 m dé d6 thi ham s
y=ax’+bx*+c, (a=0) c6 ba diém cyc tri tao thanh tam giac c6 dién tich bing
S,.

Lai giai tong quéat

Goi H 1a trung diém cua BC thi IGc ndy H nam trén duong thang chia doan
thang BC (hinh vg).
2

Ldc nay H(O;—%):m=(0;—2—}. Dién tich tam gidc ABC dugc tinh
a a
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2\? 2
bang cong thac: S 5. =%.AH.BC = SZ =%.(—Z’—J .(2 —ZEJ
a a

2

4_ _5
Sg_%_b 2 _ b

[ — -
16a’>  a ° 3238

STUDY TIP
Qua dé}y ‘Ea rit ra két
qua, dé d thi ham s
y=ax'+bx*+c,
(a=0) c6 ba diém cuc
tri tao thanh tam giéc co
dién tich la S, thi co
diéu kién la
b5

S2=—
° 32a°

Vi du 3: Cho ham s6 y=x*—2mx*+2m+m*. V&i gia tri ndo cua m thi dd thi
(C,) c6 3 diém cuyc tri, dong thoi 3 diém cuc tri do tao thanh mot tam giac c6 dién
tich bang 4

A. m=3/16 B. m=16 C. m=3A6 D. m=-3/16

Pap an A.
Loi gidi
Ap dung cong thirc ¢ trén ta co, ham s c6 ba diém cuc tri tao thanh mot tam giac
c6 dién tich bing 4 <> 32.2°S% +b° =0 32.1°4% +(-2m) =0 = m=3/16.
Bai tap rén luyén lai cong thic:
1. Cho ham sb y = x* —2m?x® +1. Vi gi4 tri ndo cia m thi do thi ham sé da cho

c¢6 3 diém cuc tri, dong thoi 3 diém cuc tri d6 tao thanh mot tam giac c6 dién tich
bang 32.

A m=2m=-2
C.m=0m=-2

B.m=0jm=2
D.m=2m=-2,m=0
2. Cho ham s6 y = f (x)=-x*+2(m-2)x*+m’ —5m+5. Tim tat ca cac gia tri

cia m dé do thi ham sb da cho c¢6 3 diém cuc tri tao thanh mot tam giac cé dién
tich bang 1.
A . .m=3 B. m=+3

C.m=2 D. m=+2

3. Cho ham s y=3x*—2mx?+2m+m®*. Tim tit ca cac gi4 tri cia m dé do thi
ham s6 di cho c6 ba diém cuc tri tao thanh tam giac c6 dién tich bang 3.

A . m=3 B. m=-3 C. m=4 D. m=-4
4. Cho ham s6 y=x*+2mx*—m—1 (1), véi m la tham sé thuc. Xac dinh m dé
ham s6 (1) c¢6 ba diém cuec tri, ddng thoi cac diém cuc tri cua d6 thi tao thanh mot
tam giac c6 dién tich bang 44/2 .

A . m=2 B.m=-2 C. m=4 D. m=-4
Pap an

1A 2A 3A 4B

Bai toan 4: Tim tt ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé d6 thi ham s
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

y=ax*+bx’+c,(a=0) co ba diém cyc tri tao thanh tam giéc c6 dién tich Ion
nhat.

Loi giai tong quat

b5
32a°

O bai toan 3taco S? = -

_ho
Do vay ta chi di tim| Max b 5
32a

Bai toan 5: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham sé m dé d6 thi ham sé
y =ax’ +bx*+c,(a=0) co ba diem cyc tri A; B; C tao thanh tam gidc ABC trong
doé B;C €Ox.

Loi giai tong quéat

Tam giac ABC co hai diém cyctri B;CeOx <9 A <1,
b*—4ac=0

c#0 {Cio
S |
4a

Bai toan 6: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham sé m dé d6 thi ham sé
y =ax’ +bx* +c,(a=0) c6 ba diém cuc tri A; B; C tao thanh tam gidc ABC trong
d6 BC =kAB=KAC; (k>0).

Loi giai téng quat

4
:»AB:AC:,, b Z—E;Bczzf—i.
16a” 2a 2a
7 b b4 b 31,2 2
Taco BC=kAB < 2,|-— =k,|——— |<b%k*-8a(k’-4)=0
2a 16a” 2a

STUDY TIP

Qua déy ta rit ra két
qua, dé d6 thi ham sé
y=ax*+bx’ +c,
(a=0) c6 ba diém cuc
tri tao thanh tam giac co
goc ¢ dinh l1a o thi co
diéu kién 1a
_b°+8a

b®—8a

COSx

Bai toan 7: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé d6 thi ham sb
y=ax’+bx*+c,(a#0) co ba diém cyc tri tao thanh tam gidc c6 goc & dinh can
bang a.

Lai giai tong quéat
Céach 1:
I‘ Taco
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STUDY TIP
Qua day ta rat ra két
qua, dé @6 thi ham sé
y=ax'+bx’ +c,
(a=0) c6 ba diém cuc
tri tao thanh tam giac cé
ba goc nhon thi
b.(b° +8a) >0

AD A 4 4
COSa:&-QAB.AC—ABZ.COSa:0<:>£+ b = —£+ b > |-cosa =0
‘ABHAC 2a 16a 2a  16a
3
<:>8a+b3+(8a—b3).c03a=0:>005a=b3+8a
b®° -8a

Cach 2:
Goi H 1a trung diém cua BC, tam giac AHC vudng tai H co:
a _HC _ BC

tan % = = = — BC2—4.AH%.tan? £ =0 ol8a+b’.tan? £ =0
2 AH 2AH 2 2

Bai toan 8: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé d6 thi ham sb
y =ax* +bx’ +c,(a=0) c6 ba diém cyc tri tao thanh tam giac c6 ba goc nhon.

Loi giai tong quéat
Do tam gidc ABC la tam gi4c can nén hai géc & day bang nhau. Mot tam giac
khdng thé c6 hai goc tl, do vay hai goc & day cua tam giac ABC ludn la géc nhon.
Vi thé cho nén dé tam giac ABC la tam giac c6 ba goc nhon thi goc & dinh phai la

g6c nhon. Tic 1a tim diéu kién dé BAC =« 1a goc nhon.

3
O bai toan trén ta vira tim dugc cos BAC =cosa = E3 +2a .
—8a
3
Dé goc BAC nhon thi b3+_8a>0
b® —8a
Cich khac dé rut gon cong thic:
Do c05a=ﬂ3+p£- nén dé « 1a goc nhon thi AB'—AE>0.
|AB|.[AC |AB|.[AC|
sl s , == b b* 3
Ma |AB|.[AC|>0 dodo AB.AC >0« ——+—— >0<|b.(b’+8a)>0
2a l6a

Bai toan 9: Tim tit ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé d6 thi ham sb
y=ax’+bx*+c,(a#0) co ba diém cuc tri tao thanh tam gidc c6 ban kinh duong
tron noi tiép lar.

Lai giai tong quéat
Tacd S, = p.r (cong thuc tinh dién tich tam giac theo ban kinh dudng tron noi
tiép).
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The best or nothing_

71

b5

2 T aoa3
280 _ 32a olr =

=>r= =
AB+ AC +BC b b* b
2|t T2

2a 16a 2a

b2

3
4|a|.[1+,/1—bJ
8a

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh cé tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé vei

minh qua Zalo 0988 166 193
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Bai toan 10: Tim tat ca cac gia tri thuyc cua tham s6 m dé do thi ham sb
y =ax* +bx* +c,(a=0) c6 ba diém cuc tri tao thanh tam gidc c6 ban kinh duong
tron ngoai tiép 1a R.

Loi giai tong quéat
AB.BC.CA
4R

Goi H 1a trung diém cua BC, khi d6 AH 1a duong cao cua tam giac ABC, nén

%AH.BC =%ﬂ\ < 4.R*.AH? = AB*

4 4 \? 3
4R2.b—=(—3+ b J o= =8

Trudc tién ta co cac cong thuc sau: S,,. =

16a* 2a 16a’

Bai toan 11: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham sé m dé do thi ham sb
y =ax’ +bx* +c,(a=0) c6 ba diém cuc tri tao thanh tam giac c6

a. C6 d6 dai BC =m,.
b.C6 AB=AC=n,.

Loi giai téng quat

O ngay dau Dang 3 ta dé co cac cong thirc

A(0;c), B(— /—E;—Aj CL /—E;—AJ v6i A=b*—4ac
2a 2a 4a

£

16a \} 2a

Do vay & day voi cac y a, b ta chi can sir dung hai cong thirc nay. Pay 14 hai cong
thirc quan trong, viéc nhg cdng thirc dé ap dung 1a diéu can thiét.

= AB=AC =

Bai toan 12: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham sé m dé do thi ham sb
y =ax’ +bx* +c,(a=0) c6 ba diém cyc trj tao thanh tam giéc.

a. nhan géc toa do O 1a trong tam.

b. nhan géc toa d6 O lam tryc tam.

c. nhan géc toa d6 O 1am tdm dudng tron ngoai tiép.

Lai giai tong quéat

a. Nhan goc tea d§ O lam trong tam.
a. O cong thirc vira nhic lai ¢ bai todn 9, ta co toa do cac diém A, B, C thi chi
Xt Xg +Xe . YatVat

can ap dung cong thuc x, = 2 Yo 3

Ye (v G I trong tam
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STUDY TIP
V&1 nhitng dang toan
nay, ta luu y ta luén cé
tam giac ABC can tai A,
nén ta chi can tim mot
diéu kién 1a c6 dap &n
cua bai toan.

"\\3

Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

tam giac ABC).

Ldc nay ta co

<b*—6ac=0
b. Nhan géc toa d O lam truc tam.

Do tam gi4c ABC can tai A, ma A nam trén truc Oy nén AO ludn vudng géc voi

BC. Do vay dé O la tryc tdm cua tam giac ABC thi ta chi can tim diéu kién dé
OB L AC hoac OC L AB.

e~ h o~ b b4 bZC 4 2
OBLAC ©OBAC=0c—+ >———=0<Db"+8ab—-4ab’c=0
2a 16a° 4a

<b*+8a—4abc=0

¢. Nhan O 1am tam dwdng tron ngoai tiép.

Pé tam giac ABC nhan tdm O lam tdm duong tron ngoai tiép thi OA=0B =0C
Ma ta ludn c6 OB =0OC , do vay ta chi can tim diéu kién cho
4 2
OA=OB o ct=— 24 2 2b¢
2a 16a da

<|b*-8a—8abc=0

+c? < b*—8ab’c-8ab=0

Bai toan 13: Tim tat ca cac gia tri thyc cia tham s6 m dé do thi ham sb
y =ax’ +bx* +c,(a=0) co ba diém cyc tri tao thanh tam giac sao cho truc hoanh
chia tam giac ABC thanh hai phan c6 dién tich bang nhau.

73

Loi giai tong quéat
Goi M, N 1a giao diém ctua AB, AC Vi truc hoanh, ki hiéu nhu hinh vé

, Sam [OAY 1 : . y
Ta ¢c6 AANM ~AACB = - =| — | == (Do truc hoanh chia tam giac
ABC AH 2

ABC thanh hai phan c6 dién tich bang nhau).
= AH =20A &|b? = 4/2]ac|
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STUDY TIP
Luu y cong thuc

u(x) _u'(x)
v(x) v'(x)
quyét bai toan mot cach
nhanh gon hon.

dé giai

2.3. Xét ham phan thikc.

Trude tién ta xét bai toan lién quan dén cuc tri ham phan thuc ndi chung. Ta co
mot két qua khé quan trong nhu sau:

Xét ham s6 dang f(x):tE:; x4c dinh trén D
thi ta c6 f'(x):u (x)v(x)~u(x)v'(x)

V¥ (x)
Diém cuc tri cua ham sé nay 1a nghiém cua phuong trinh

o V() U () (X)
f ( ) 0 VZ(X) 0

u(x) _u'(x)
SUu'(X)V(X)-u(x)v'(x)=0|—=——=
(¥(x) -0 (v () =0 el = )
Nhan xét: Biéu thizc trén dwroc théa man bai cac gia tri 1a cuc tri cua ham so da
cho. Do d6, thay vi tinh truc tiép tung d¢ Ciia cdc diém cyc tri, ta chi can thay vao
biéu thize don gidn hon sau khi da ldy dao ham ca tiz lan mau. Vdn dung tinh chat
nay, ta gidi quyér dioc nhiéu bdi todn lién quan dén diém cuc tri cia ham phan
thec.

Vi du: Viét phuong trinh duong thang di qua hai diém cyc tri cia d6 thi ham sé
_ax’+bx+c

,a=0,a'#0.
a'x+b'

Theo c6ng thirc vira néu & trén thi ta lan luot tim biéu thirc dao ham cua tir s6 va
mau so.

Suyraly= 2aX|+b 1a phuong trinh dudng thing di qua hai diém cuc tri (néu co)
a
U ax’ +bx+c
cua do thi hams6 y=————,a=0,a'#0.
a'x+b

Pay la trich doan mot phan rat nho cua bo cong
pha toan 3 ( chudng trinh 12 ) gom 700 trang co trinh
bay ro nét day du cac dang minh cé tat ca 3 cuon cong
pha 1 + 2 va 3 Thay c6 nao can file word thi lién hé vei
minh qua Zalo 0988 166 193
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Chu dé 1: Ham s6 va cac irng dung cua dao ham The best or nothing

A’ Poc thém:
“<*  Phuwong phap sir dung may tinh cim tay dé giai nhanh cac bai
tap dinh tham s6 m dé ham f (x) dat cwe dai (cuc tiéu) tai X,
Cach 1: Sir dung TABLE
Céch lam: Ta sir dung tinh ning bang gi4 tri TABLE cua may tinh dé nghién
ctru nhanh déng digu cla dd thi trén doan (%, —0,5;%,+0,5) Vi 4 gid tri tham
s6 ma dé cho.
Ta lan luot gan 4 gi4 tri & phan dap an cho A, B, C, D bang lénh gan gia tri SHIFT
STO.
Do chtic ning TABLE cua may tinh cam tay Fx 570 VN Plus c6 thé chay duoc 2
ham sé f (x) va g(x) nén mot lan thir ta thir duoc 2 phuong 4n. Do vay, ca bai
toan ta chi can thir hai lan.

Vi du 1: Vi gia tri nao cua tham sb thyc m thi ham sé
X3
y =€—2mx2 +3m*x—3m

dat cuc tiéu tai x=—1.

A m=-1 B. m=1 C.m=

Wik

STUDY TIP
O bai dang nay, ta chi
can dé y xem gid tri cua
ham s6 thay d6i nhu thé
nao khi qua x=X,.

Dap an A.

Lai giai
Lan luot gan 4 gid tri cia m & 4 phuong an A, B, C, D cho céc bién A, B, C, D trén
may bang Iénh SHIFT STO nhu sau:

An —1 (STO) E] A.
Tuong tu Vi cac phuong an con lai.
An MODE 7: TABLE

3
Nhap ham f(x):x?—ZAX2+3A2X —3A. (Ia ham sé da cho khi m=-1 ¢

phuong 4n A). Sau d6 4n =, may hién g(x) = tanhap

3
g(x)=x?—ZBX2+3BZX ~3B an=

Start? Chon -1-0,5
End? Chon —1+0,5

STEP? Chon 0.1
May sé& hién bang gié tri caa ham sé da cho trong hai truong hop ¢ phuong an A va
B nhu sau:

75



Cdng Pha Toan — Lép 12 Ngoc Huyén LB

=] Wit

F+IZR-0M)| g

4]
(X2 -2mxz a2

o] D] ]
Foxy | Goi " FiHy | GiH) ) FiHy | GiX)
L | | | R | O - e
3l -1.3l-p.73a -I]:iEIES E | w1 | 20 333 -u:aaai Rlmig | -a07 14 'u'.:.'.'"-,.-

Ta thay ¢ truong hop F(X) tic 1a trudng hop phuong 4n A. Ta thay tir x=-15
chay dén x =—1 thi gia tri cia ham sb giam, tir x=—1 dén x =—0,7 thi gia trj cua
ham s6 tang, tc 1 ham s6 nghich bién trén (-15;,-1) va ddng bién trén
(-1-0,7). Vay x=-1 la diém cyc tiéu cua ham so, vay A thoéa man.

Ta chon A ma khéng can xét B, C, D.

Vi du &p dung:

Vi gia tri nao caa m thi ham sé y = x* —3mx +2m dat cuc dai tai x =27

A. m=4 B.m=-4
C. m=0 D. Khéng c6 gia tri ciam
Pap an D.

Cach 2: Sir dung chirc niing di
X

Céch lam: Thir cac gié tri cua tham s6 m & cac phuong an, xem phuong 4n nio
lam dao ham bang 0, néu c6 nhiéu phuong an ciing 1am dao ham bang 0, thi ta
xét dén y".

Cling xét vi du 1 ¢ trén thi ta co:

dw :
Str dung nat , nhap vao may nhu sau:
3
i[X——zl\/lx2 +3M?*X —3MJ
dx\ 3 1

Tiép theo 4n CALC nhap X =—1;M =—-1, may hién bang 0, théa man. Chon A.

Cha y: O cach 1am nay, ta can luu ¥ céc truong hop f'(x,)=0 nhung X, khong
phai 1a diém cuc trj ciia ham sb.
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